第四单元  小手艺展示——分数乘法
【例1】看图写算式。
[image: image1.png]



思路分析：本题考查的知识点是利用“数形结合”思想来理解分数乘分数的意义和计算方法。解答时，先根据左图得出阴影部分表示单位“1”的
[image: image2.wmf]3

1

，右图表示求
[image: image3.wmf]3

1

的
[image: image4.wmf]4

3

是多少，它相当于把单位“1”平均分成了（3×4=12）份，取了其中的3份，也就是相当于单位“1”的
[image: image5.wmf]4

1

。
解答：
[image: image6.wmf]3

1

×
[image: image7.wmf]4

3

＝
[image: image8.wmf]12

9

　　
[image: image9.wmf]3

1

的
[image: image10.wmf]4

3

是多少   
[image: image11.wmf]4

1


【例2】甲乙两地相距480千米，A、B两列火车同时从两地相对开出,经过3时,A车行了全程的[image: image13.png]


,B车行了全程的[image: image15.png]


。哪列火车离终点近一些?
思路分析：由题意可知，甲乙两地相距480千米，有AB两列火车从两地相对开出，经过3小时，两列火车都行驶了一段距离，问题是让我们判断哪列火车离终点更近一些。我们可以现求出这两列火车分别离终点还有多远，再进行比较。
A车距离终点：480-480×[image: image17.png]


=180（千米）
B车距离终点：480-480×[image: image19.png]


=192（千米）
180＜192  所以A车离终点近一些。
解答：A车距离终点：480-480×[image: image21.png]


=180（千米）
B车距离终点：480-480×[image: image23.png]


=192（千米）
180＜192  所以A车离终点近一些。
【例3】有甲乙两箱苹果，甲箱里有苹果25千克，拿出它的[image: image25.png]


后，这时两箱苹果的质量相等。乙箱原有苹果多少千克？
思路分析：由题意可知，甲箱里原有25千克苹果，后来拿出了[image: image27.png]


，也就是拿出了25×[image: image29.png]


=5（千克）苹果，这时甲乙两箱苹果就一样多了，说明甲箱苹果比乙箱苹果多的部分刚好和从甲箱中拿出的部分是一样多的，即甲箱苹果比乙箱苹果多5千克。要求乙箱原有多少千克的苹果，就是用甲箱的苹果质量减去多的那部分即可，列式为25-5=20（千克）。
解答：25-25×[image: image31.png]


=20（千克）
      答：乙箱原有苹果20千克。
【例4】老妇卖鸡蛋，有趣又大方，见人卖一半，还送半盒蛋，见了4个人，卖光箱中蛋，请问箱中蛋几盒？
思路分析：本题考查的知识点是用“逆推法”来解答分数乘法问题。解答时，先从遇到最后一个人，卖了一半，送了半盒，刚好卖完，分析得出，最后一个人得到的是：
[image: image32.wmf]2

1

×2=1（盒）蛋；遇到第三个人，卖了一半，送了半盒，这时有：（1+
[image: image33.wmf]2

1

）×2=3（盒）；遇到第二个人，卖了一半，送了半盒，这时有：（3+
[image: image34.wmf]2

1

）×2=7（盒）；遇到第一个人，卖了一半，送了半盒，一共有：（7+
[image: image35.wmf]2

1

）×2=15（盒）。
解答：
[image: image36.wmf]2

1

×2=1（盒）  （1+
[image: image37.wmf]2

1

）×2=3（盒）
（3+
[image: image38.wmf]2

1

）×2=7（盒）  （7+
[image: image39.wmf]2

1

）×2=15（盒）
答：箱中有鸡蛋15盒。
【例5】把一根绳子对折三次后长[image: image41.png]


米,这根绳子一共有多长?
思路分析：我们先折一折。如下图所示，图一表示对折一次后一根绳子变成了两段，图二表示再对折一次（对折两次）后变成了四段，图三表示再对折一次（对折三次）后变成了八段。
[image: image42.png]



题中要求这根绳子一共有多长，就是求对折三次后的八段共有多长，由题干已知对折三次后每段长[image: image44.png]


米，所以将这八段绳子的长度加起来就是这根绳子的总长度，用加法或乘法计算，列乘法算式为[image: image46.png]


×8=[image: image48.png]


（米）。
解答：[image: image50.png]


×8=[image: image52.png]


（米）
      答：这根绳子一共长[image: image54.png]


米。
【例6】六年级一班有48人，在第一单元测评中，成绩优秀的学生人数占全班人数的[image: image56.png]


，不及格人数是成绩优秀学生人数的[image: image58.png]


。这次考试中及格以上的有多少人？
思路分析：由题意可知，六年级一班有48人，在第一单元测评中，既有成绩优秀的学生，也有成绩及格和不及格的学生，要求在此次考试中几个以上的人数，就是用全班总人数减去不及格人数，但是题目中并未直接给出不及格的人数，所以我们要先求出不及格的人数。我们可以通过成绩优秀的学人数求出不及格的人数。
成绩优秀的学生人数：48×[image: image60.png]


=28（人）
成绩不及格的学生人数：28×[image: image62.png]


=4（人）
用全班总人数减去不及格人数即可求出及格以上的学生人数。
解答：成绩优秀的学生人数：48×[image: image64.png]


=28（人）
成绩不及格的学生人数：28×[image: image66.png]


=4（人）
成绩及格以上人数：48-4=44（人）
答：这次考试中及格以上的有44人。
【例7】一位老人养了17只羊，临终前立下遗嘱：大儿子分
[image: image67.wmf]2

1

，二儿子分
[image: image68.wmf]3

1

，三儿子分
[image: image69.wmf]9

1

，并且分羊时不许宰杀。老人临终后，三个儿子犯了愁，这怎么分呢？亲爱的同学，你能帮帮他们吗？
思路分析：本题考查的知识点是通过“借数法”来解答分数乘法简单的实际问题。解答时，我们会发现已知信息中，单位“1”的
[image: image70.wmf]2

1

、
[image: image71.wmf]3

1

和
[image: image72.wmf]9

1

都不是整数只，但
[image: image73.wmf]2

1

+
[image: image74.wmf]3

1

+
[image: image75.wmf]9

1

=
[image: image76.wmf]18

17

，所以先借1只羊，这样变成18只，通过计算18的
[image: image77.wmf]2

1

、
[image: image78.wmf]3

1

和
[image: image79.wmf]9

1

来求解。
解答：先借一只羊   17+1=18（只）
18×
[image: image80.wmf]2

1

=9（只）   18×
[image: image81.wmf]3

1

=6（只）   18×
[image: image82.wmf]9

1

=2（只）   9+6+2=17（只）
答：老大分9只，老二分6只，老三分2只。
【例8】计算[image: image84.png]ix2



+[image: image86.png]23



+[image: image88.png]


+…+[image: image90.png]5x100



。
思路分析：这是一道考查分数的乘法和加法题，初看此题很多人会拿起笔就直接一个一个计算，然后再加起来，这样做不但繁琐，而且容易出错，那到底有没有更简便的方法呢？答案是肯定的。
    先看第一个分数：[image: image92.png]ix2



=[image: image94.png]


×[image: image96.png]


=[image: image98.png]


=[image: image100.png]


-[image: image102.png]



    再看第二个分数：[image: image104.png]23



=[image: image106.png]


×[image: image108.png]


=[image: image110.png]


=[image: image112.png]


-[image: image114.png]



    再看第三个分数：[image: image116.png]


=[image: image118.png]


×[image: image120.png]


=[image: image122.png]


=[image: image124.png]


-[image: image126.png]



    ……
    依此类推，我们发现原来的算式可以转化成减法算式，如下：
[image: image128.png]ix2



+[image: image130.png]23



+[image: image132.png]


+…+[image: image134.png]5x100



=[image: image136.png]


-[image: image138.png]


+[image: image140.png]


-[image: image142.png]


+[image: image144.png]


-[image: image146.png]


+…+[image: image148.png]ML



-[image: image150.png]100



=[image: image152.png]


-[image: image154.png]100



=[image: image156.png]100




解答：[image: image158.png]ix2



+[image: image160.png]23



+[image: image162.png]


+…+[image: image164.png]5x100




     =[image: image166.png]


-[image: image168.png]


+[image: image170.png]


-[image: image172.png]


+[image: image174.png]


-[image: image176.png]


+…+[image: image178.png]ML



-[image: image180.png]100




     =[image: image182.png]


-[image: image184.png]100




     =[image: image186.png]100




【例9】2017减去它的
[image: image187.wmf]2

1

，再减去余下的
[image: image188.wmf]3

1

、又减去余下的
[image: image189.wmf]4

1

、以后每次都减去余下的
[image: image190.wmf]5

1

、
[image: image191.wmf]6

1

……依此类推，一直减到最后余下的
[image: image192.wmf]2017

1

，那么最后得多少？
思路分析：本题考查的知识点是用类推法解答“连续余问题”，解答时，先从2017减去它的
[image: image193.wmf]2

1

开始分析，还剩下2017×（1-
[image: image194.wmf]2

1

），再减去余下的
[image: image195.wmf]3

1

，还剩下余下的（1-
[image: image196.wmf]3

1

），即2017×（1-
[image: image197.wmf]2

1

）×（1-
[image: image198.wmf]3

1

），依次类推，一直减到最后余下的
[image: image199.wmf]2017

1

，最后剩下的是2017×（1-
[image: image200.wmf]2

1

）×（1-
[image: image201.wmf]3

1

）×（1-
[image: image202.wmf]4

1

）×……×（1-
[image: image203.wmf]2017

1

），然后找规律计算出结果即可。
解答：2017×（1-
[image: image204.wmf]2

1

）×（1-
[image: image205.wmf]3

1

）×（1-
[image: image206.wmf]4

1

）×……×（1-
[image: image207.wmf]2017

1

）
=2017×
[image: image208.wmf]2

1

×
[image: image209.wmf]3

2

×
[image: image210.wmf]4

3

×……×
[image: image211.wmf]2017

2016


=2017×
[image: image212.wmf]2017

1


=1
【例10】一个长方体的水箱，从里面量长是[image: image214.png]


米，宽是[image: image216.png]


米，高是[image: image218.png]


米，这个长方体水箱的容积是多少？
思路分析：由题意可知，这个水箱的形状是一个长方体，而且给出了从里面量得的长、宽、高的具体数值。要求这个水箱的容积，可以根据长方体的体积公式解答，列式为[image: image220.png]~x
3

3
L
3



。计算时，能约的要先约分，使计算更加简便。
解答：[image: image222.png]~x
3

3
L
3



=[image: image224.png]


（立方米）
      答：这个长方体水箱的容积是[image: image226.png]


立方米。
【例11】“双十一”购物节活动中，两家商铺都在搞促销活动，洗衣液原价每瓶30元，甲店买五送一，乙店按原价的
[image: image227.wmf]5

4

出售，李阿姨要买12瓶洗衣液，到哪家商店购买更合算？
思路分析：要想得出到哪家商店购买更合算，就要分别求出在两个商店购买12瓶洗衣液所花的钱数，甲店买五送一，也就是用原来5瓶的钱，现在可以得到6瓶，也就是每6瓶中有5瓶是买的，1瓶是送的。要看12瓶中有几个6瓶，列式为12÷6=2个，买12瓶花的钱数就是2个5瓶的钱数，也就是10瓶的钱数；乙店按原价的
[image: image228.wmf]5

4

出售，只要计算出12瓶洗衣液原价的
[image: image229.wmf]5

4

是多少即可，然后进行对比即可得出答案。
解答：甲店：12÷6=2（个）  5×2×30=300（元）
乙店：12×30×
[image: image230.wmf]5

4

=288（元）  
    288＜300  
答：到乙店购买更合算。
【例12】有两堆同样多的煤，第1堆运走[image: image232.png]


吨，第2堆运走[image: image234.png]


，两堆煤剩下的部分同样重吗？为什么？
思路分析：由于两堆煤的质量不确定，我们可以先假设这两堆煤都是1吨、超过1吨、低于1吨三种情况，计算出第二堆运走的质量，再与第一堆比较。
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解答：无法确定那堆稻谷剩下的质量多。
【例13】已知a、b和c都是不为0的整数,如果[image: image237.png]


×a=[image: image239.png]


×b=[image: image241.png]


×c,那么a、b和c,哪个数最大?哪个数最小?

思路分析：题中要比较a、b、c谁最大谁最小，我们有两种方法：
方法一：假设法。
假设[image: image243.png]


×a=[image: image245.png]


×b=[image: image247.png]


×c=1，那么a=[image: image249.png]


，b=[image: image251.png]


，c=[image: image253.png]


，接下来直接利用异分母分数比较大小的方法进行比较，可知c最大，a最小。
方法二：直接比较法（乘法算式中因数与因数之间的关系）。
    已知[image: image255.png]


×a=[image: image257.png]


×b=[image: image259.png]


×c，那么我们可以先比较[image: image261.png]


、[image: image263.png]


、[image: image265.png]


这三个因数的大小，可知[image: image267.png]


＞[image: image269.png]


，然后根据乘法算式中因数之间的关系（积不变，一个因数增加或缩小，另一个因数会随之缩小或增大），可知a＜b＜c，即c最大，a最小。
解答：c最大，a最小。
【例14】对错我来判。（对的打“∨”，错的打上“×”）
（1）因为
[image: image270.wmf]3

1

+
[image: image271.wmf]3

2

=1，所以
[image: image272.wmf]3

1

的倒数是
[image: image273.wmf]3

2

。（  ）
（2）一个数的倒数一定比这个数小。（  ）
（3）
[image: image274.wmf]4

3

是倒数，
[image: image275.wmf]3

4

也是倒数。（   ）
思路分析：本题考查的知识点是倒数的意义。解答时，要明确的是乘积是1的两个数叫做互为倒数，也就是说倒数不是单独存在的，是指两个数的积是1时，我们说其中的一个数是另一个数的倒数。
（1）因为
[image: image276.wmf]3

1

+
[image: image277.wmf]3

2

=1，它们的积
[image: image278.wmf]3

1

×
[image: image279.wmf]3

2

=
[image: image280.wmf]9

2

≠1，所以
[image: image281.wmf]3

1

和
[image: image282.wmf]3

2

不是互为倒数。
（2）一个非0自然数的倒数比这个数小，如2的倒数是
[image: image283.wmf]2

1

，但是一个数的倒数不一定比这个数小，如
[image: image284.wmf]3

1

的倒数是3,3就比
[image: image285.wmf]3

1

大。
（3）互为倒数的两个数的积是1，也就是说乘积
是1的两个数互为倒数，单独的一个数不能说倒
数，所以
[image: image286.wmf]4

3

是倒数，
[image: image287.wmf]3

4

也是倒数都是错误的。
解答：（1）×   （2）×   （3）×
【例15】一个自然数与它的倒数的差是21
[image: image288.wmf]22

21

，这个自然数是多少？
思路分析：本题考查的知识点是运用转化法解答倒数差问题。解答时，先把21
[image: image289.wmf]22

21

转化为21+
[image: image290.wmf]22

21

，它等于22-
[image: image291.wmf]22

1

的差，22和
[image: image292.wmf]22

1

互为倒数，21
[image: image293.wmf]22

21

正好是22与
[image: image294.wmf]22

1

的差，所以得出这个数是22。
解答：22
[image: image295.jpg])




（　）×（　　）＝（　　）


这个算式表示求（　　）是多少，结果是（   ）。




















要点提示


数形结合思想侧重的是数与形的和谐对应。





要点提示：


也可以比较AB两列火车分别行驶的距离，行驶距离越远的离终点更近一些。





要点提示：


明确拿出的部分就是甲比乙多的部分。





要点提示


逆推法解题也就是由结果出发，逐步还原至最初。





要点提示：


可先动手实际操作一下，看看对折三次后是几段。





要点提示：


找准单位“1”是解决此类问题的关键。





要点提示


借数法是常用的解决问题的方法。





要点提示：


转化法是常用的数学方法之一。





要点提示：


长方体的容积=长×宽× 高。





要点提示：


本题也可以先求出甲店买五送一后每瓶洗衣液的单价，再根据数量求出总价。





要点提示：


假设法和列举法都是解决数学问题的常用方法。





要点提示：


假设法是解决数学问题的常用方法之一。





要点提示


单独的一个数不能说是倒数。
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