第七单元  整理与复习
【例1】把三个长是5厘米，宽是4厘米，高是3厘米的长方体拼成一个大长方体，在拼成的长方体中，表面积的最大值与最小值相差是多少？
解析：三个小长方体的表面积的和是一个固定值。表面积最大的长方体是减少了4个最小的面，这4个面的面积和是4×3×4=48（平方厘米）；表面积最小的长方体是减少了4个最大的面，这4个面的面积和是5×4×4=80（平方厘米）。求出这两次表面积减少的量的差，就可以得到表面积的最大值与最小值的差。
解答：
4×3×4=48（平方厘米）
5×4×4=80（平方厘米）
80－48=32（平方厘米）
答：表面积的最大值与最小值相差32平方厘米。
【例2】下图是由5个同样的小长方形拼成的。小长方形的长与宽的比是（　）︰（　）；拼成的图形的长与宽的比是（　）︰（　）。
[image: image1.png]



解析：虽然题中没有给出小长方形的长和宽，但通过观察上图可以发现：拼成的大长方形的长等于小长方形长的2倍，同时也等于小长方形宽的3倍，于是可以假设拼成的长方形的长是6厘米，那么小长方形的长就是6÷2＝3（厘米），小长方形的宽是6÷3＝2（厘米），所以小长方形的长与宽的比是3︰2。再来看大长方形，长是6厘米，现在关键是要求出它的宽。由图可知，大长方形的宽是小长方形长与宽的和，3＋2＝5（厘米），所以拼成的图形的长与宽的比是6︰5。
解答：3:2     6:5
【例3】水果店原有苹果和橘子一共140千克，今天苹果卖出了
[image: image2.wmf]4

1

，橘子卖出7千克，这时苹果核橘子剩下的质量正好相等，苹果和橘子原来各有多少千克？
解析：根据题意可知，把苹果的个数平均分成4份，借走了1份，还剩4－1=3份，剩下的橘子和苹果同样多，也是3份。减去卖出的7千克橘子，剩下的140－7=133（千克）就是原来的苹果加上剩下的橘子，也就是这样的4＋3=7份。
于是可以算出原来苹果的质量是133×
[image: image3.wmf]4

7

=76（千克），橘子的质量就是140－76=64（千克）。
解答：140－7=133（千克）
4+（4-1）=7份
133×
[image: image4.wmf]4

7

=76（千克）
140－76=64（千克）
答：苹果的质量是76千克，橘子的质量是64千克。
【例4】三个不同大小的沙包，装一个大沙包需要60克沙子，装一个中沙包需要的沙子是大沙包的
[image: image5.wmf]4

3

，装一个小沙包需要的沙子比中沙包少
[image: image6.wmf]9

2

。装一个小沙包需要多少克沙子？
解析：题目中有两个不同的单位“1”，解答起来有些困难。可以尝试着画线段图来分析数量关系。根据“装一个中沙包需要的沙子是大沙包的
[image: image7.wmf]4

3

”，确定把“装一个大沙包需要60克沙子”看作单位“1”，先画一条线段①表示“大沙包中的60克沙子”。画线段②表示“装一个中沙包需要的沙子克数”。根据“装一个小沙包需要的沙子比中沙包少
[image: image8.wmf]9

2

”， 确定把“装一个中沙包需要的沙子克数”看作单位“1”，画线段③表示“装一个小沙包需要的沙子克数”。
[image: image9.png]



解答： 60×
[image: image10.wmf]4

3

×（1-
[image: image11.wmf]9

2

）=35（克）
答：装一个小沙包需要35克沙子。
【例5】两根钢管，第一根被截去了
[image: image12.wmf]5
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，第二根被截去了
[image: image13.wmf]7

4

，剩下的一样长。这两根钢管的长度比是多少？
解析：根据题意可知，第一根钢管截去
[image: image14.wmf]5
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后，剩下了1－
[image: image15.wmf]5
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=
[image: image16.wmf]5
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，第二根钢管截去了
[image: image17.wmf]7

4

后，剩下了1－
[image: image18.wmf]7
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=
[image: image19.wmf]7
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。两根钢管剩下的长度相等，也就是第一根钢管的
[image: image20.wmf]5
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和第二根钢管的
[image: image21.wmf]7

3

长度相等。可以把
[image: image22.wmf]5
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和
[image: image23.wmf]7
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的分子变相同，
[image: image24.wmf]5
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=
[image: image25.wmf]15
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，
[image: image26.wmf]7

3

=
[image: image27.wmf]14

6

，两根钢管剩下的长度都是6份，第一根钢管原来的长度是这样的15份，第二根原来的长度是这样的14份，进而求得两根钢管原来长度的比是15︰14。
解答：1－
[image: image28.wmf]5
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=
[image: image29.wmf]5
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    1－
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=
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=
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6
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=
[image: image35.wmf]14
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答：两根钢管的长度比是15:14。
【例6】把27个同样的小正方体拼成一个大正方体。已知小正方体的表面积是150平方厘米，求大正方体的表面积？ 
[image: image36.png]



解析：要求大正方体的表面积，只要求出大正方体的棱长即可。根据小正方体的表面积是150平方厘米，可以求得小正方体每个面的面积是150÷6=25（平方厘米），根据小正方体的一个面的面积是25平方厘米，可以知道小正方体的棱长是5厘米，大正方体的棱长是5×3=15（厘米），大正方体的表面积就是15×15×6=1350（平方厘米）。
解答：
150÷6=25（平方厘米）
5×3=15（厘米）
15×15×6=1350（平方厘米）
答：大正方体的表面积是1350平方厘米。
【例7】蓓蕾小学六（1）班的学生人数在50到60人之间，已知这个班男生和女生人数的比是5：6。这个班的男生和女生各有多少人？
解析：根据题意可知，这个班的总人数只给出一个范围，没有直接给出具体数值，因此，解答这道题的关键是先要确定全班人数是多少，然后再按照解答按比例分配应用题的方法算出这个班的男生和女生的人数。根据题中的条件“男生人数和女生人数的比是5：6”可以把男生人数看作5份，那么女生人数就有这样的6份，全班人数一共是5+6=11份。因为每份的人数必须是整数，从而可以推出全班学生的总人数一定是11的倍数。再根据“六（1）班的学生人数在50到60人之间”，在50到60之间只有55是11的倍数，因此，可以确定这个班学生的总人数是55人。接下来只要按照解答按比例分配应用题的方法，即可求出这个班的男生人数是55×
[image: image37.wmf]6
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5

+

=25（人），女生人数是55×
[image: image38.wmf]6

5

6

+

=30（人）。
解答：
5+6=11   
11×5=55（人）
55×
[image: image39.wmf]6
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5

+

=25（人）
55×
[image: image40.wmf]6

5

6

+

=30（人）
答：这个班的男生有25人，女生有30人。
【例8】某车间加工一批毛绒玩具，原计划每天生产150件，4天完成，结果提前1天完成任务，工作效率提高了百分之几？
解析：要求工作效率提高了百分之几，根据原来4天完成，原来工作效率是
[image: image41.wmf]4

1

，现在提前1天完成，即现在用4－1=3（天）完成，现在工作效率是
[image: image42.wmf]1

3

，根据（现在工作效率－原来工作效率）÷原来工作效率的数量关系可求得。
解答：（
[image: image43.wmf]11

414

-

-

）÷
[image: image44.wmf]4

1

=66.67%
答：工作效率提高了66.67%。
【例9】一块积木是用一个棱长为4厘米的正方体，分别在前后、左右、上下各面的中心位置挖去一个棱长为1厘米的小正方体做成的（如下图），这块积木的

表面积是多少平方厘米？

 [image: image45.png]



解析：根据题意可知，在大正方体的中心挖去一个棱长为1厘米的小正方体时，大正方体没有挖穿，所以小正方体底部的面积抵消了表面损失的1平方厘米的面积，而且每挖一个小正方体只在原来大正方体六个面的基础上增加四个侧面，增加的面积是4平方厘米。挖六个这样的小正方体共增加面积：4×6=24（平方厘米），再加上大正方体的表面积4×4×6=96（平方厘米），得到这个玩具的表面积为24+96=120（平方厘米）。
解答：
4×6=24（平方厘米）

4×4×6=96（平方厘米）

24+96=120（平方厘米）

答：这块积木的表面积是120平方厘米。
【例10】在一个棱长为10厘米的大正方体上挖去一个棱长是2厘米的小正方体。剩下部分的体积和表面积分别是多少？
解析：在正方体上挖去一个小正方体，不管怎么挖，减少的都是一个小正方形的体积，剩下部分的体积是永远不会变的，都是10×10×10－2×2×2=992（立方厘米）。但是，挖去的方法不同，剩下的表面积是不相同的。我们应该考虑下面三种不同的情况：
第一种情况：如果从大正方体的一个角上挖去一个棱长2厘米的正方体（如图1）,这样挖去以后，剩下部分的表面积跟原来的大正方体相比，表面积没有发生变化，仍然是10×10×6=600（平方厘米）。
第二种情况：如果从大正方体的一条棱上挖去一个棱长2厘米的正方体（如图2）,剩下部分的表面积跟原来的大正方体相比，表面积增加了2个“2厘米×2厘米”的小正方形面。因此，这时剩下部分的表面积是10×10×6＋2×2×2=608（平方厘米）。
第三种情况：如果从大正方体的一个面的中间挖去一个棱长2厘米的正方体（如图5），剩下部分的表面积跟原来的大正方体相比，表面积增加了四个“2厘米×2厘米”的小正方形面。因此，这时剩下部分的表面积是10×10×6＋2×2×4=616（平方厘米）。
[image: image46.png]g &=
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￼
解答：
10×10×10－2×2×2=992（立方厘米）
10×10×6=600（平方厘米）
10×10×6＋2×2×2=608（平方厘米）
10×10×6＋2×2×4=616（平方厘米）
答：剩下部分的体积是992立方厘米，表面积可能是600平方厘米、608平方厘米或616平方厘米。
【例11】甲数是乙数、丙数、丁数之和的
[image: image47.wmf]2

1

，乙数是甲数、丙数、丁数之和的
[image: image48.wmf]3

1

，丙数是甲数、乙数、丁数之和的
[image: image49.wmf]4

1

。已知丁数是260，求甲、乙、丙、丁数的和。
解析：根据题意可知，“ 甲数是乙数、丙数、丁数之和的
[image: image50.wmf]2

1

”是把“乙数、丙数、丁数之和”看作单位“1”，“乙数是甲数、丙数、丁数之和的
[image: image51.wmf]3

1

” 是把甲数、丙数、丁数之和看作单位“1”，“丙数是甲数、乙数、丁数之和的
[image: image52.wmf]4

1

” 是把“甲数、乙数、丁数之和” 看作单位“1”。三个分率的单位“1”不相同。此时如果我们直接求出甲、乙、丙、丁四数是没有办法的。但是我们发现在这道题目里，我们可以从整体进行考虑，把甲、乙、丙、丁四数之和看作一个整体，因为这四个数之和是一个不变的量。因此在这道题里我们应该把“甲、乙、丙、丁四数之和”看作单位“1”，然后再通过转化，把已知条件转化为甲、乙、丙、丁四数分别占它们总和的几分之几。可以这样想：甲数是乙数、丙数、丁数之和的
[image: image53.wmf]2
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，说明甲数是1份，乙数、丙数、丁数之和是2份，所以甲数是甲、乙、丙、丁四数之和的
[image: image54.wmf]3

1

，同理可知乙数是甲、乙、丙、丁四数之和的
[image: image55.wmf]4

1

，丙数是甲、乙、丙、丁四数之和的
[image: image56.wmf]5

1

，丁数是甲、乙、丙、丁四数之和的（1－
[image: image57.wmf]3

1

－
[image: image58.wmf]4

1

－
[image: image59.wmf]5

1

）=
[image: image60.wmf]60

13

。因此甲、乙、丙、丁四数之和是260÷
[image: image61.wmf]60

13

=1200。
解答：
（1－
[image: image62.wmf]3
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－
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－
[image: image64.wmf]5
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）=
[image: image65.wmf]60
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260÷
[image: image66.wmf]60

13

=1200
答：甲、乙、丙、丁四数之和是1200。
【例12】如下图所示，一个长方体密封玻璃容器，里面装着水。从容器里面量长是20厘米、宽是12厘米、高是10厘米，水深是8厘米。如果把容器的右侧面和前面作为底面放在桌子上，容器中的水深分别是多少厘米？
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解析：这个长方体密封玻璃容器不管如何摆放，容器中水的体积始终保持不变。
如果把容器的右侧面作底面，底面积发生了变化，由“20厘米×12厘米”变成了“12厘米×10厘米”，其中的一条边“12厘米”没有变化，另一条边缩小了20÷10=2倍，水的深度反而扩大了2倍，即8×（20÷10）=16（厘米）。同样的道理，如果把容器的前面作底面，底面积则由“20厘米×12厘米”变成了“20厘米×10厘米”，其中的一条边“20厘米”没有变化，另一条边缩小了12÷10=1.2倍，水的深度反而扩大了1.2倍，即8×（12÷10）=9.6（厘米）。
解答：
20÷10=2
8×（20÷10）=16（厘米）
12÷10=1.2
8×（12÷10）=9.6（厘米）
答：把容器的右侧面和前面作为底面放在桌子上，容器中的水深分别是16厘米、9.6厘米。
【例13】一个长方体的长、宽、高都是质数,且它的上面与后面面积之和是77平方厘米,这个长方体的体积是多少立方厘米?
解析：要求这个长方体的体积,必须知道它的长、宽、高各是多少,而题中只告诉我们长、宽、高都是质数，并没有告诉各自的具体值。设该长方体的长、宽、高分别为a、b、h，依题意可列出如下等式：ab+bh=77,将其适当变形可得:b×(a+h)=77=7×11,由于a、b、h均为质数,所以可令b=7或b=11。如果b=7,那么 a+h=11, 11是一个奇数,a和h当中必有一个为2,另一个为11-2=9,9是合数,与题意不符,说明b 不可能等于7。如果b =11,那么a+h=7,a和h当中一个为2,另一个为7-2=5,完全符合题意。因此这个长方体的体积为: 11×2×5=110(立方厘米)。
[image: image68.png]



解答：11×2×5=110(立方厘米)
答：这个长方体的体积为110立方厘米。
【例14】一个表面涂满了红色的正方体，在它的每个面上都等距离地切两刀。三个面涂有红色的小正方体有几个？两个面涂有红色的小正方体有几个？一个面涂有红色的正方体有几个？
解析：根据题意可知，把大正方体的每个面等距离切两刀，共可得到3×3×3=27（个）小正方体。三个面涂有红色的小正方体在大正方体的顶点处，共有8个；两个面涂有红色的小正方体的位置在每条棱上，每条棱上有1个，共有1×12=12（个）；一个面涂有红色的小正方体的位置在每个面的中间，一个面上有1个，共有1×6=6（个）。
解答：三个面涂红色：8个
两个面涂红色：12个
一个面涂红色：6个
要点提示：


线段图可以帮助我们清楚地分析数量关


系，为寻求解题思路奠定基础，提高解决简单实际问题的能力。
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