[image: image1.wmf]1

2




23.2 一元二次方程的解法（3）

——公式法 

【知能点分类训练】

知能点1  一元二次方程的求根公式

1．一元二次方程[image: image68.png]


x2+x=3中，�a=�____，�b=�_____，�c=�_____，�则方程的根是________．

2．一元二次方程ax2+bx+c=0（a≠0）的求根公式是________．

3．用公式法解方程:

（1）2x2－3x+1=0；              （2）2y（y－1）+3=（y+1）2．

4．有一长方形的桌子，长为3m，宽为2m，一长方形桌布的面积是桌面面积的2倍，�且将桌布铺到桌面上时各边垂下的长度相同，则桌布长为_______，宽为______．

5．如果[image: image2.wmf]1

2

x2+1与4x2－3x－5互为相反数，则x的值为_______．

知能点2  根的判别式

6．一元二次方程[image: image3.wmf]2
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中，b2－4ac=______，所以原方程______实数根．

7．写出一个一元二次方程，使它有两个不相等的实数根_________．

8．求出方程x2－5x=[image: image4.wmf]1

2

（x+3）的根的判别式的值，并判断方程根的情况．

9．若方程－[image: image5.wmf]3

4

x2+kx－3=0无实数根，求k的取值范围．

10．是否存在这样的m值，使最简二次根式[image: image6.wmf]2
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与[image: image7.wmf]42
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同类二次根式？若存在，求出m的值；�若不存在，请说明理由．

【综合应用提高】

11．不解方程，判断下列方程根的情况．

  （1）－2x2+3x=－1；                （2）[image: image8.wmf]1

2

x2－kx+2（k－1）=0．

12．已知a，b，c均是实数，且│a－1│+[image: image9.wmf]2
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+（c+2）2=0，求方程：ax2+bx+c=0的根．

13．阅读并回答问题．

    求一元二次方程ax2+bx+c=0（a≠0）的根（用配方法）．

    解：ax2+bx+c=0，

    ∵a≠0，∴x2+[image: image10.wmf]b
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x+[image: image11.wmf]c

a

=0，               第一步

    移项得：x2+[image: image12.wmf]b
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x=－[image: image13.wmf]c
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，                  第二步

    两边同时加上（[image: image14.wmf]2
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）2，得x2+[image: image15.wmf]b
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x+（）2=－[image: image16.wmf]c
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+（[image: image17.wmf]2
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）2，  第三步

    整理得：（x+[image: image18.wmf]2
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）2=[image: image19.wmf]2
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    直接开方得x+[image: image20.wmf]2
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，          第四步

    ∴x=[image: image22.wmf]2
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    ∴x1=[image: image23.wmf]22
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．                第五步

上述解题过程是否有错误？若有，说明在第几步，指明产生错误的原因，写出正确的过程；若没有，请说明上述解题过程所用的方法．

14．关于x的方程mx2+3x+1=0有两个实数根，求m的取值范围．

15．已知方程x2－8xy－9y2=0，求证：x=－y或x=9y．

【开放探索创新】

16．m为何值时，关于x的一元二次方程mx2－2（2m+1）x+4m－1=0：

（1）有两个相等实数根；（2）有两个不相等的实数根；（3）无实根．

【中考真题实战】

17．（福州）解方程4x2+8x+1=0．

18．（泰安）若关于x的方程kx2+2x－1=0有两个不相等的实数根，则k的取值范围是（  ）．

    A．k>－1     B．k<－1    C．k≥－1且k≠0    D．k>－1且k≠0

19．（烟台）设a，b，c都是实数，且满足（2－a）2+[image: image24.wmf]2

abc

-+

+│c+2│=0，ax2+bx+c=0，求代数式x2+x+1的值．

20．（上海）关于x的一元二次方程mx2－（3m－1）x+2m－1=0，其根的判别式的值为1，求m的值及该方程的根．

参考答案:

1．[image: image25.wmf]1
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  1  －3  x1=－+[image: image26.wmf]7

，x2=－1－[image: image27.wmf]7


2．x=[image: image28.wmf]2
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，b2－4ac≥0

3．（1）a=2，b=－3，c=1，

    ∵b2－4ac=9－4×2×1=1>0，

    ∴x=[image: image29.wmf]2
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    x=[image: image30.wmf]3942131
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．

    ∴x1=1，x2=．

 （2）2y2－2y+3=y2+2y+1，

    2y2－y2－4y+2=0，

    y2－4y+2=0，

    ∴a=1，b=－4，c=2．

    b2－4ac=（－4）2－4×1×2=8>0．

    ∴x=[image: image31.wmf]2

4
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，

    x=[image: image32.wmf]416848
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，

    ∴x1=2+，x2=2－．

4．4m  3m  点拨：设垂下的长度为x，根据题意，（3+2x）（2+2x）=12．

5．[image: image33.wmf]4

3

  －[image: image34.wmf]2
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点拨：由题意知，互为相反数的两个数之和为0，可得[image: image35.wmf]1

2

x2+1+4x2－3x－5=0．

6．25  有两个不相等的

7．x2+x－1=0

8．整理得2x2－11x－3=0，

    b2－4ac=（－11）2－4×（－3）×2=145>0，

    ∴原方程有两个不相等的实数根．

9．若方程－[image: image36.wmf]3

4

x2+kx－3=0无实数根，

    ∴b2－4ac=k2－4×（－[image: image37.wmf]3

4

）×（－3）=k2－9<0，k2<9，

    ∴－3<k<3．

10．∵[image: image38.wmf]2
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mm
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与[image: image39.wmf]42

m

-

是同类二次根式，

    ∴2m2－m=4m－2，

    2m2－5m+2=0，

    ∴m1=2，m2=[image: image40.wmf]1

2

．

    当m=2时，[image: image41.wmf]2
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mm

-

=[image: image42.wmf]6

，[image: image43.wmf]42

m
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=[image: image44.wmf]6

，

    当m=[image: image45.wmf]1
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时，[image: image46.wmf]2
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=[image: image47.wmf]11
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    ∴当m=2时，[image: image48.wmf]2
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与[image: image49.wmf]42
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是同类二次根式．

11．（1）原方程可整理为2x2－3x－1=0，

    b2－4ac=9+4×1×2=17>0，

    ∴原方程有两个不相等实数根．

    （2）b2－4ac=k2－4×[image: image50.wmf]1

2

×2（k－1）=k2－4k+4=（k－2）2≥0，

    ∴原方程有两个不相等实数根或有两个相等的实数根．

12．由已知条件│a－1│+[image: image51.wmf]2
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+（c+2）2=0，

    ∴a=1，b=－1，c=－2，

    ∴ax2+bx+c=0为x2－x－2=0，

    ∴x1=2，x2=－1．

13．有错误，在第四步．

    错误的原因是在开方时对b2－4ac的值是否是非负数没有进行讨论．

    正确步骤为：（x+[image: image52.wmf]2
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    当b2－4ac≥0时，

    x+[image: image54.wmf]2

b

a

=±[image: image55.wmf]2

2

4

4

bac

a

-

，

    x+[image: image56.wmf]2
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    x=[image: image58.wmf]2
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    ∴x1=[image: image59.wmf]22
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14．原方程mx2+3x+1=0有两个实数根．

    ∴b2－4ac=9－4m≥0，

    ∴m≤[image: image60.wmf]9

4

，且m≠0．

15．∵x2－8xy－9y2=0，

    把y看做常数可得：

    x=[image: image61.wmf]22
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，

    ∴x1=9y，x2=－y．

16．b2－4ac=4（2m+1）2－4m（4m－1）=20m+4．

    （1）当20m+4=0，即m=－[image: image62.wmf]1

5

时，方程有两个相等的实数根．

    （2）当m>－[image: image63.wmf]1

5

且m≠0时，方程有两个不相等的实数根．

    （3）m<－[image: image64.wmf]1

5

时，原方程无实数根．

17．解：由公式法可得x=[image: image65.wmf]12
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18．D  点拨：注意一元二次方程成立的条件．

19．由（2－a）2+[image: image66.wmf]2
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+│c+2│=0，

    可得a=2，c=－2，b=2．

    ∴ax2+bx+c=0．

    即2x2+2x－2=0，

    ∴x2+x－1=0，∴x2+x=1．

    ∴x2+x+1=1+1=2，

    即代数式x2+x+1=1+1=2．

20．∵一元二次方程mx2－（3m－1）x+2m－1=0的判别式的值为1，

    即[－（3m－1）] 2－4m（2m－1）=1，

    解得：m1=2，m2=0（舍去）．

    当m=2时，2x2－5x+3=0，

    解得x1=[image: image67.wmf]3

2

，x2=1． 

