指数函数（3）

1.将函数f(x)=2x的图象向左平移一个单位得到图象C1，再将C1向上平移一个单位得到图象C2，作出C2关于直线y=x的对称图象C3，则C3的解析式为(    )

A.y=log2(x－1)+1



B.y=log2(x－1)－1

C.y=log2(x+1)+1




D.y=log2(x+1)－1

【解析】C1:y=2x+1,C2:y=2x+1+1,(y＞1)

由2x+1=y－1得x+1=log2(y－1),

∴f－1(x)=log2(x－1)－1,(x＞1).

【答案】B

2.已知函数y=logax与其反函数的图象有交点，且交点的横坐标为x0,则（   ）

A.a>1且x0>1

B.0<a<1且0<x0<1

C.a>1且0<x0<1

D.0<a<1且x0>1

【答案】B

3.方程log2(x＋4)＝3x的实根的个数为(    )

A.0      



B.1



C.2     


 D.3

【解析】在同一坐标系作出函数y＝log2(x＋4)与y＝3x的图象如图，可观察出两个函数的图象共有两个不同的交点.

[image: image36.jpg]



【答案】C

4.关于函数f(x)=log[image: image2.wmf]2

1

|x|的图象和性质，下列说法不正确的是(    )

A.f(x)的定义域是(0,+∞)

B.f(x)的图象关于y轴对称

C.f(x)在(－∞,0)上是增函数

D.f(x)的值域是R
【解析】画出f(x)的图象，可知B、C、D正确.

【答案】A

5.函数y=logax的图象向左平移一个单位，再向上平移一个单位后所得图象过点(2，2)，则a=______.

【解析】依题意知y=loga(x+1)+1过点(2，2)

∴2=loga3+1,

即loga3=1,∴a=3.

【答案】3

6.方程a－x＝logax(a＞0且a≠1)的解的个数为      .

【解析】当a＞1时，在同一坐标系中作出y＝logax和y＝a－x的图象如图，则两个图象只有一个交点.同理，当0＜a＜1时，可观察出两个图象也只有一个交点.

[image: image3.png]



【答案】1

7.作出下列函数的图象：y=[image: image4.wmf]2

1

(lgx+|lgx|)

【解】 y=[image: image5.wmf]î
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ì
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如下图所示.

[image: image6.png]



8. 设函数f(x)=|lgx|,若0<a<b,且f(a)>f(b),证明:ab<1。

【证法一】由已知，f(x)=|lgx|=[image: image7.wmf]î

í

ì
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   [image: image8.wmf]),
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图象如下图。

[image: image1.png]



∵0<a<b,f(a)>f(b),∴a、b不可能同时在区间[1，+∞）上。

又由于0<a<b，故必有a∈(0,1).

①若b∈(0,1),显然有ab<1;②若b∈[1,+∞)，由f(a)>f(b)有-lga>lgb.∴lg(ab)<0,ab<1.

综上，ab<1成立。

【证法二】∵f(a)>f(b),∴|lga|>|lgb|.从而（lga）2>(lgb)2,(lga+lgb)(lga-lgb)>0,

lg(ab)·lg[image: image9.wmf]b

a

>0.

∵0<a<b,

∴0<[image: image10.wmf]b

a

<1,lg[image: image11.wmf]b

a

<0.

∴lg(ab)<0,ab<1.

9.已知loga[image: image12.wmf]1

2

1

-

<logb[image: image13.wmf]1

2

1

-

<0(a、b为不等于1的正数)，判断a、b之间的大小关系。

【解】如图所示，两函数y=logax与y=logbx的图象。

∵[image: image14.wmf]1
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-

=[image: image15.wmf]2

+1>1,

①0<a<1,0<b<1时，由大底在下面，

[image: image33.jpg]



∴由题设，loga([image: image16.wmf]2

+1)<logb([image: image17.wmf]2

+1)<0.

∴a、b均大于0且小于1。

在图中作出直线x=[image: image18.wmf]2

+1与y=logax和y=logbx(0<a、b<1)分别交于A、B两点，观察可知0<b<a<1。

[image: image34.jpg]


②a>1,b>1时，由大底在下面，

∴a>b>1,总之,a>b.

10.若不等式x2-logmx<0在（0，[image: image19.wmf]2

1

）内恒成立，求实数m的取值范围。

【解】由x2-logmx<0得x2<logmx.

[image: image35.jpg]


在同一坐标系中作y=x2和y=logmx的图象。要使x2<logmx在（0，[image: image20.wmf]2

1

）内恒成立，

只要y=logmx在（0，[image: image21.wmf]2

1

）内的图象在y=x2的上方，于是0<m<1。

∵x=[image: image22.wmf]2

1

时y=x2=[image: image23.wmf]4

1

,

∴只要x=[image: image24.wmf]2

1

时y=logm[image: image25.wmf]2

1

≥[image: image26.wmf]4

1

=logmm[image: image27.wmf]4

1

。

∴[image: image28.wmf]2

1

≤m[image: image29.wmf]4

1

，即[image: image30.wmf]16

1

≤m.

又0<m<1,

∴[image: image31.wmf]16

1

≤m<1.

故所求m的取值范围是[[image: image32.wmf]16

1

，1]

