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不等式求最值
[定理]如果a,b∈R，那么a2+b2 ≥2ab（当且仅当a=b时，取“=” ）

[定理]如果a,b是正数，那么[image: image89.jpg]Kssu, BBBHISXESR



 (当且仅当a=b时，取“=”)

1. 二元均值不等式具有将“和式”转化为“积式”和“积式”转化为“和式”的放缩功能。

2. 创设应用均值不等式的条件、合理拆分项或配凑因式是常用的解题技巧，而拆与凑的成因在于使等号能够成立。

3. “和定积最大，积定和最小，”即2个正数的和为定值，则可求其积的最大值[image: image2.wmf]2
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；积为定值，则可求其和的最小值[image: image3.wmf]2
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应用此结论求值要注意三个条件：

⑴各项或因式非负；

⑵和或积为定值；                       一正二定三相等

⑶等号能不能取到。

   必要时要作适当的变形，以满足上述前提。

例1、若x<0，则2 + 3x +  EQ \F(4,x) 的最大值是      （   ）

 (A) 2 + 4 EQ \R(3)  
(B) 2±4 EQ \R(3) 
(C) 2－4 EQ \R(3) 
(D) 以上都不对

例2、已知x，y都是正数，且[image: image4.wmf]1
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，求x+y的最小值。

例3、已知a>b>0，则a2 +  EQ \F(16,b(a－b)) 的最小值是_________。

巩固练习

1．设a、b为实数，且a＋b＝3，则[image: image5.wmf]b
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2．若x＞4，则函数[image: image8.wmf]x
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（    ）
A．有最大值—6             B．有最小值6 


C．有最大值—2             D．有最小值2

3．已知y=f(x)是偶函数，当x>0时，f(x)=x+[image: image9.wmf]x
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,当x∈［－3,－1］时，记f(x)的最大值为m，最小值为n，则m－n等于                                                 （    ）

A.2          B.1        C.3        D.[image: image10.wmf]2
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4、已知[image: image11.wmf]0
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，则下列四个数中最小的是                   （   ）
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5、已知实数x，y满足x+y－1=0，则x2+y2的最小值为                     
（    ）
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6．设实数x, y满足x + y=4, 则[image: image20.wmf]2
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8、下列函数中，[image: image28.wmf]y

的最小值是4的是                                （    ）
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10、设[image: image40.wmf],,,
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11．已知两个正数x,y满足x＋y=4，则使不等式[image: image51.wmf]y
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12．已知[image: image52.wmf]a

>b，[image: image53.wmf]a

·b=1则[image: image54.wmf]b

a

b

a

-

+

2

2

的最小值是                .
13、若直角三角形周长为2，则它的最大面积为            。
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15、（本小题满分12分）已知[image: image59.wmf])
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的大小，并加以证明．

16、已知[image: image64.wmf],,,
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17、（本小题满分12分）某工厂去年的某产品的年产量为100万只，每只产品的销售价为10元，固定成本为8元．今年，工厂第一次投入100万元（科技成本），并计划以后每年比上一年多投入100万元（科技成本），预计产量年递增10万只，第n次投入后，每只产品的固定成本为[image: image68.wmf]1
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（k＞0，k为常数，[image: image69.wmf]Z
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且n≥0），若产品销售价保持不变，第n次投入后的年利润为[image: image70.wmf])
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   （1）求k的值，并求出[image: image71.wmf])
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的表达式；

   （2）问从今年算起第几年利润最高?最高利润为多少万元?

答案：例1、C   例2、[image: image72.wmf]322
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   例3、16

练习1、B2、A3、B4、C5、A6、C7、B8、C9、B10、C
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16、略
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，即n＝8时取等号，

所以第8年工厂的利润最高，最高为520万元
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