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第四节　三角函数的性质

	题号
	1
	2
	3
	4
	5

	答案
	
	
	
	
	


一、选择题
1．(2008年广东卷)已知函数f(x)＝(1＋cos 2x)sin2x，x∈R，则f(x)是(　　)

A．最小正周期为π的奇函数

B．最小正周期为eq \f(π,2)的奇函数

C．最小正周期为π的偶函数

D．最小正周期为eq \f(π,2)的偶函数

2．函数f(x)＝sin x－eq \r(3)cos x(x∈[－π，0])的单调递增区间是(　　)

A.eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(－π，－\f(5π,6)))　　　　　 　B.eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(－\f(5π,6)，－\f(π,6)))
C.eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(－\f(π,3)，0))                D.eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(－\f(π,6)，0))
3．当x∈eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(－\f(π,2)，\f(π,2)))时，函数f(x)＝sin x＋eq \r(3)cos x的值域是(　　)

A．[－1, 1]               B.eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(－\f(1,2)，1))
C．[－2, 2]               D．[－1, 2]

4．已知－eq \f(π,6)≤x<eq \f(π,3)，cos x＝eq \f(m－1,m＋1)，则m的取值范围是(　　)

A．m＜－1               B．3<m≤7＋4eq \r(3)
C．m＞3                 D．3<m<7＋4eq \r(3)或m＜－1

5．(2009年全国卷Ⅰ)如果函数y＝3cos(2x＋φ)的图象关于点eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(4π,3)，0))中心对称，那么eq \b\lc\|\rc\|(\a\vs4\al\co1(φ))的最小值为(　　)

A.eq \f(π,6)　　     　B.eq \f(π,4)         C.eq \f(π,3)　　     　D.eq \f(π,2)
二、填空题
6．(2008年广东卷)已知函数f(x)＝(sin x－cos x)sin x，x∈R，则f(x)的最小正周期是________．

7．下面有5个命题：

①函数y＝sin4x－cos4x的最小正周期是π.

②终边在y轴上的角的集合是eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(α\b\lc\|\rc\ (\a\vs4\al\co1(α＝\f(kπ,2)，k∈Z)))).

③在同一坐标系中，函数y＝sin x的图象和函数y＝x的图象有3个公共点．

④把函数y＝3sineq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(2x＋\f(π,3)))的图象向右平移eq \f(π,6)得到y＝3sin 2x的图象．

⑤函数y＝sineq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(x－\f(π,2)))在[0，π]上是减函数．

其中，真命题的编号是______．(写出所有真命题的编号)

8．函数y＝sineq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－2x＋\f(π,3)))的递减区间是________；函数y＝lg cos x的递减区间是________．

三、解答题
9．求函数y＝sin4x＋2eq \r(3)sin xcos x－cos 4x的最小正周期和最小值；并写出该函数在[0，π]上的单调递增区间．

10．是否存在实数a，使得函数y＝sin2x＋a·cos x＋eq \f(5,8)a－eq \f(3,2)在闭区间eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(0，\f(π,2)))上的最大值是1？若存在，求出对应的a值；若不存在，试说明理由．

参考答案

1．解析：f(x)＝(1＋cos 2x)sin2x＝2cos2xsin2x＝eq \f(1,2)sin22x＝eq \f(1－cos 4x,4).

答案：D

2．解析：f(x)＝2sineq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(x－\f(π,3)))，因x－eq \f(π,3)∈ eq \b\lc\[\rc\ (\a\vs4\al\co1(－\f(4,3))) π，eq \b\lc\ \rc\](\a\vs4\al\co1(－\f(π,3)))
故x－eq \f(π,3)∈ eq \b\lc\[\rc\ (\a\vs4\al\co1(－\f(1,2))) π，eq \b\lc\ \rc\](\a\vs4\al\co1(－\f(π,3)))，则x∈ eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(－\f(1,6)π，0)).

答案：D

3．D　4.B

5．解析：∵函数y＝3cos(2x＋φ)的图象关于点eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(4π,3)，0))中心对称．∴2·eq \f(4π,3)＋φ＝kπ＋eq \f(π,2)∴φ＝kπ－eq \f(13π,6)(k∈Z)，

由此易得|φ|min＝eq \f(π,6).故选A.

答案：A

6．解析：f(x)＝sin2x－sin xcos x＝eq \f(1－cos 2x,2)－eq \f(1,2)sin 2x，此时可得函数的最小正周期T＝eq \f(2π,2)＝π.
答案：π

7．解析：①y＝sin4x－cos4x＝sin2x－cos2x＝－cos 2x，正确；②错误；③y＝sin x，y＝x在第一象限无交点，错误；④正确；⑤错误．
答案：①④
8.eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(kπ－\f(π,12)，kπ＋\f(5,12)π))(k∈Z)　eq \b\lc\[\rc\)(\a\vs4\al\co1(2kπ，2kπ＋\f(π,2)))(k∈Z)

9．解析：y＝sin4x＋2eq \r(3)sin xcos x－cos4x
＝(sin2x＋cos2x)(sin2x－cos2x)＋eq \r(3)sin 2x
＝eq \r(3)sin 2x－cos 2x
＝2sineq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(2x－\f(π,6)))，

故该函数的最小正周期是π；最小值是－2；

单调递增区间是eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(0，\f(π,3)))，eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(\f(5π,6)，π)).
10．解析：y＝1－cos2x＋acos x＋eq \f(5,8)a－eq \f(3,2)
＝－eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(cos x－\f(a,2)))2＋eq \f(a2,4)＋eq \f(5,8)a－eq \f(1,2).

当0≤x≤eq \f(π,2)时，0≤cos x≤1.

若eq \f(a,2)>1时，即a>2，则当cos x＝1时，

ymax＝a＋eq \f(5,8)a－eq \f(3,2)＝1⇒a＝eq \f(20,13)<2(舍去)，

若0≤eq \f(a,2)≤1，即0≤a≤2，则当cos x＝eq \f(a,2)时，

ymax＝eq \f(a2,4)＋eq \f(5,8)a－eq \f(1,2)＝1⇒a＝eq \f(3,2)或a＝－4<0(舍去)．

若eq \f(a,2)<0，即a<0，则当cos x＝0时，

ymax＝eq \f(5,8)a－eq \f(1,2)＝1⇒a＝eq \f(12,5)>0(舍去)．

综合上述知，存在a＝eq \f(3,2)符合题设．
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