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第二单元　基本初等函数(Ⅰ)

第一节　一次函数与二次函数

	题号
	1
	2
	3
	4
	5

	答案
	
	
	
	
	


一、选择题
1．一元二次方程ax2＋2x＋1＝0(a≠0)有一个正根和一个负根的充分不必要条件是(　　)

A．a<0　　　B．a>0　　　C．a<－1　　　D．a>1

2．(2009年武汉摸底)设b>0，二次函数y＝ax2＋bx＋a2－1的图象为下列之一，则a的值为(　　)
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A．1　                     B．－1

C.eq \f(－1－\r(5),2)                  D.eq \f(－1＋\r(5),2)
3．(2009年临川模拟)已知函数f(x)＝ax2－2ax＋1(a>1)，若x1<x2，且x1＋x2＝1＋a，则(　　)

A．f(x1)>f(x2)

B．f(x1)<f(x2)

C．f(x1)＝f(x2)

D．f(x1)与f(x2)的大小不能确定

4. 右图所示为二次函数y＝ax2＋bx＋c的图象，则|OA|·|OB|等于(　　)

A.eq \f(c,a)                        B．－eq \f(c,a)
C．±eq \f(c,a)                      D．无法确定

5．关于x的方程eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(x2－1))2－eq \b\lc\|\rc\|(\a\vs4\al\co1(x2－1))＋k＝0，给出下列四个命题： 

①存在实数k，使得方程恰有2个不同的实根；

②存在实数k，使得方程恰有4个不同的实根；

③存在实数k，使得方程恰有5个不同的实根；

④存在实数k，使得方程恰有8个不同的实根．

其中假命题的个数是(　　)

A．0          B．1           C．2          D．3

二、填空题
6．若方程4eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(x2－3x))＋k－3＝0，x∈eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(0，1))没有实数根，求k的取值范围________．

7．如果方程x2＋2ax＋a＋1＝0的两个根中，一个比2大，另一个比2小，则实数a的取值范围是________．

8．已知f(x)＝x 2, g(x)是一次函数且为增函数， 若f[g(x)]＝4x2－20x＋25, 则g(x)＝____________.

三、解答题
9．(2009年广州六中月考)设二次函数f(x)＝x2＋ax＋a，方程f(x)－x＝0的两根x1和x2满足0<x1<x2<1.

(1)求实数a的取值范围；

(2)试比较f(0)·f(1)－f(0)与eq \f(1,16)的大小，并说明理由．

10．设函数f(x)＝x2＋|x－2|－1，x∈R.

(1)判断函数f(x)的奇偶性；

(2)求函数f(x)的最小值．

参考答案

1．C　2.B　3.B

4．解析：提示：|OA|·|OB|＝|OA·OB|＝|x1x2|＝eq \b\lc\|\rc\|(\a\vs4\al\co1(\f(c,a)))＝－eq \f(c,a)，∵a＜0，c＞0.

答案：B

5．解析：据题意可令eq \b\lc\|\rc\|(\a\vs4\al\co1(x2－1))＝t(t≥0)①，则方程化为t2－t＋k＝0②，作出函数y＝eq \b\lc\|\rc\|(\a\vs4\al\co1(x2－1))的图象，结合函数的图象可知：(1)当t＝0或t>1时方程①有2个不等的根；(2)当0<t<1时方程①有4个根；(3)当t＝1时，方程①有3个根．

故当t＝0时，代入方程②，解得k＝0此时方程②有两个不等根t＝0或t＝1，故此时原方程有5个根；当方程②有两个不等正根时，即0<k<eq \f(1,4)此时方程②有两根且均小于1大于0，故相应的满足方程eq \b\lc\|\rc\|(\a\vs4\al\co1(x2－1))＝t的解有8个，即原方程的解有8个；当k＝eq \f(1,4)时，方程②有两个相等正根t＝eq \f(1,2)，相应的原方程的解有4个；故选B.

答案：B

6．k<3或k>11　7.a<－1　8.2x－5

9．解析：法一：(1)令g(x)＝f(x)－x＝x2＋(a－1)x＋a，

则由题意可得

eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(Δ>0，,0<\f(1－a,2)<1，,g1>0，,g0>0，))⇔eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(a<3－2\r(2)，或a>3＋2\r(2)，,－1<a<1，,a>0，,a>0，))
⇒0<a<3－2eq \r(2).

故所求实数a的取值范围是(0,3－2eq \r(2))．

(2)f(0)·f(1)－f(0)＝g(0)g(1)＝2a2，令h(a)＝2a2，

∵当a>0时，h(a)单调递增，∴当0<a<3－2eq \r(2)时，

0<h(a)<h(3－2eq \r(2))＝2(3－2eq \r(2))2＝2(17－12eq \r(2))

＝2·eq \f(1,17＋12\r(2))<eq \f(1,16)，即f(0)·f(1)－f(0)<eq \f(1,16).

法二：(1)同解法一．

(2)∵f(0)f(1)－f(0)＝g(0)g(1)＝2a2，由(1)知
0<a<3－2eq \r(2)，

∴4eq \r(2)a－1<12eq \r(2)－17<0.又4eq \r(2)a＋1>0，于是
2a2－eq \f(1,16)＝eq \f(1,16)(32a2－1)＝eq \f(1,16)(4eq \r(2)a－1)(4eq \r(2)a＋1)<0，

即2a2－eq \f(1,16)<0，故f(0)f(1)－f(0)<eq \f(1,16).

法三：(1)方程f(x)－x＝0⇔x2＋(a－1)x＋a＝0，由韦达定理得x1＋x2＝1－a，x1x2＝a，于是0<x1<x2<1

⇔eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(Δ>0，,x1＋x2>0，,x1x2>0，,1－x1＋1－x2>0，,1－x11－x2>0))⇔eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(a>0，,a<1，,a<3－2\r(2)或a>3＋2\r(2)))
⇔0<a<3－2eq \r(2).

故所求实数a的取值范围是(0,3－2eq \r(2))．

(2)依题意可设g(x)＝(x－x1)(x－x2)，则由0<x1<x2<1，得f(0)f(1)－f(0)＝g(0)g(1)＝x1x2(1－x1)(1－x2)＝[x1(1－x1)][x2(1－x2)]<eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(x1＋1－x1,2)))2eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(x2＋1－x2,2)))2＝eq \f(1,16)，故f(0)f(1)－f(0)<eq \f(1,16).
10．解析：(1)f(x)＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(x2＋x－3，x≥2，,x2－x＋1，x<2.)) 

∵f(0)＝1≠0，∴f(x)不是R上的奇函数．

∵f(1)＝1，f(－1)＝3，f(1)≠f(－1)，

∴f(x)不是偶函数．故f(x)是非奇非偶的函数．

(2)当x≥2时，f(x)＝x2＋x－3，此时f(x)min＝f(2)＝3.

当x＜2时，f(x)＝x2－x＋1，此时f(x)min＝feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(1,2)))＝eq \f(3,4).

所以，f(x)min＝eq \f(3,4).
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