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第二单元　常用逻辑用语
第一节　命题与充要条件

	题号
	1
	2
	3
	4
	5

	答案
	
	
	
	
	


一、选择题

1．(2010年东城区期末)下列四个命题中的真命题为(　　)

A．∃x0∈Z,1<4x0<3

B．∃x0∈Z,5x0＋1＝0

C．∀x∈R，x2－1＝0

D．∀x∈R，x2＋x＋2>0

2．(2009年上海模拟)“a＝1”是“直线x＋y＝0和直线x－ay＝0”互相垂直的(　　)

A．充分而不必要条件　　　    B．必要而不充分条件

C．充要条件                  D．既不充分也不必要条件

3．(2008年安徽卷)a<0是方程ax2＋2x＋1＝0至少有一个负数根的(　　)

A．必要不充分条件            B．充分不必要条件

C．充分必要条件              D．既不充分也不必要条件

4．下列命题中：

(1)命题“在△ABC中，若AB>AC，则∠C＞∠B”的逆命题；

(2)命题“若ab＝0，则a≠0且b＝0”的否命题；

(3)命题“若a≠0且b≠0，则ab≠0”的逆否命题；

(4)命题“平行四边形的两条对角线互相平分”的逆命题

其中真命题的个数是(　　)

A．1个　　　  B．2个      C．3个　   　　D．4个

5．(2009年日照模拟)设p：f(x)＝ex＋ln x＋2x2＋mx＋1在(0，＋∞)内单调递增，q：m≥－5，则p是q的(　　)

A．充分不必要条件            B．必要不充分条件

C．充分必要条件              D．既不充分也不必要条件

二、填空题
6．(2009年南海一中月考)在锐角三角形ABC中，A>B是sin A>sin B的__________条件．

7．(2008年南昌模拟)设a，b∈R，已知命题p：a＝b；命题q：eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(a＋b,2)))2≤eq \f(a2＋b2,2)，则p是q成立的__________条件．

8．(2009年济南模拟)已知命题p：|2x－3|>1，命题q：

logeq \f(1,2)(x2＋x－5)<0，则綈p是綈q的__________条件．

三、解答题

9．(2009年柳州模拟改编)已知函数f(x)在eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－∞，＋∞))上是增函数，a、b∈R，对命题：“若a＋b≥0，则f(a)＋f(b)≥f(－a)＋f(－b)”．写出逆命题、逆否命题，判断真假，并证明你的结论．

10．已知p：eq \b\lc\|\rc\|(\a\vs4\al\co1(1－\f(x－1,3)))≤2；q：x2－2x＋1－m2≤0eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(m>0))，若綈p是綈q的必要不充分条件，求实数m的取值范围．

参考答案

1．D　2.C

3．解析：当a＜0时，由韦达定理知x1·x2＝eq \f(1,a)＜0，故此一元二次方程有一正根和一负根，符合题意；当ax2＋2x＋1＝0至少有一个负数根时，a可以为0，因为当a＝0时，该方程仅有一根为－eq \f(1,2)，所以a不一定小于0.由上述推理可知，a＜0是方程ax2＋2x＋1＝0至少有一个负数根的充分不必要条件．

答案：B

4．解析：显然(1)(3)(4)为真；

由于“若ab＝0，则a≠0且b＝0”的逆命题“若a≠0且b＝0，则ab＝0”为真，因此否命题也为真，故选D.

答案：D

5．解析：p中f(x)单调递增，只需－eq \f(m,4)≤0，即m≥0，故p是q的充分不必要条件，故选A.

答案：A

6．解析：∵0<A，B<eq \f(π,2)，∴A>B⇔a>b⇔sin A>sin B，

即A＞B是sin A＞sin B的充要条件．

答案：充要

7．解析：∵a＝b⇒eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(a＋b,2)))2≤eq \f(a2＋b2,2)，但由eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(a＋b,2)))2≤eq \f(a2＋b2,2)D⇒/a＝b.p是q成立的充分不必要条件．

答案：充分不必要

8．充分不必要

9．解析：先证原命题：

“若a＋b≥0，则f(a)＋f(b)≥f(－a)＋f(－b)”为真．

a＋b≥0⇒a≥－b，b≥－a⇒feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(a))≥feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－b))，

feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(b))≥feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－a))⇒feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(a))＋feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(b))≥feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－b))＋feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－a))，故其逆否命题：“若f(a)＋f(b)<f(－a)＋f(－b)则a＋b<0，”也为真．

再证否命题“若a＋b<0，则

f(a)＋f(b)<f(－a)＋f(－b)”为真．

a＋b<0⇒a<－b，b<－a⇒feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(a))<feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－b))，

feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(b))<feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－a))⇒feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(a))＋feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(b))<feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－b))＋feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－a))，

故其逆命题：“若f(a)＋f(b)≥f(－a)＋f(－b)

则a＋b≥0，”也为真．

10．解析：依题意有：綈q⇒綈p，綈pD⇒/綈q，

即：p⇒q，qD⇒/p.

p：eq \b\lc\|\rc\|(\a\vs4\al\co1(1－\f(x－1,3)))≤2⇒p：－2≤x≤10；

设feq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(x))＝x2－2x＋1－m2≤0eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(m>0))，p⇒q，qD⇒/p，

∴eq \b\lc\[\rc\](\a\vs4\al\co1(－2，10))eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(x|f\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(x))≤0))
⇒①eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(\a\vs4\ac\hs10\co2(f\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－2))<0,f\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(10))<0)))⇒m2>81，∵m>0，∴m>9；

②eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(\a\vs4\ac\hs10\co2(f\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－2))＝0,f\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(10))<0)))⇒m∈∅；

③eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(\a\vs4\ac\hs10\co2(f\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(－2))<0,f\b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(10))＝0)))⇒m＝9.

综合①②③可知，m≥9.
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