专题训练（必修1—2）

1、已知函数[image: image264.wmf])
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（1）求[image: image5.wmf]()
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的解析式；

（2）求[image: image7.wmf]()
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的单调区间以及[image: image8.wmf][
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(1)求     的定义域;
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(2)讨论     的奇偶性;

(3)定义法证明函数[image: image14.wmf]()

fx

的单调性.
4、某租赁公司拥有汽车100辆，当每辆车的月租金为3000元时，可全部租出。当每辆车的月租金每增加50元时，未出租的车会增加一辆。租出的车每辆每月需要维护费150元，未租出的每辆车每月每辆需要维护费50元。

（1）当每辆车的月租金定为3600元时，能租出多少辆车？

（2）当每辆车的月租金定为多少元时，租赁公司的月收益最大？最大收益是多少？

5、函数[image: image15.wmf]2
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（1）确定函数[image: image18.wmf]()
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的解析式；（2）用定义证明函数[image: image19.wmf]()
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在[image: image20.wmf](1,1)
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上是增函数；

（3）（理科）解不等式：[image: image21.wmf](1)()0

ftft

-+<

。
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DD

的中点。
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（1）求证：直线[image: image27.wmf]1

BD

∥平面[image: image28.wmf]PAC

；

（2）求证：直线[image: image29.wmf]1
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[image: image30.wmf]^

平面[image: image31.wmf]PAC

。

[image: image257.emf]7、在四棱锥P-ABCD中，底面ABCD是正方形，PA[image: image32.wmf]^

底面ABCD，且PA=AB=a.

（1）求证：BD[image: image33.wmf]^

平面PAC；

（2）求二面角P—BD—A的正切值.

（3）求三棱锥P—BCD的体积

8、如图，四边形ABCD为正方形，PD⊥平面ABCD，E、F分别为BC和PC的中点.

（1）求证：EF∥平面PBD；

[image: image258.emf]（2）如果AB=PD，求EF与平面ABCD所成角的正切值. 
8、求圆心C在直线[image: image34.wmf]2
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上，且经过原点及点M（3，1）的圆C的方程. 
[image: image259.emf]
9、如图，已知三角形的顶点为[image: image35.wmf](2,4)
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[image: image260.jpg]Lord
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(1)AB边上的中线CM所在直线的方程；  (2)求△ABC的面积．

10、已知点A(1,-1),B(5,1),直线[image: image38.wmf]l

经过点A,且斜率为[image: image39.wmf]4
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  （1）求直线[image: image40.wmf]l

的方程。（2）求以B为圆心，并且与直线[image: image41.wmf]l

相切的圆的标准方程。
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的直线方程。
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[image: image86.wmf]\
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某租赁公司拥有汽车100辆，当每辆车的月租金为3000元时，可全部租出。当每辆车的月租金每增加50元时，未出租的车会增加一辆。租出的车每辆每月需要维护费150元，未租出的每辆车每月每辆需要维护费50元。

（1）当每辆车的月租金定为3600元时，能租出多少辆车？

（2）当每辆车的月租金定为多少元时，租赁公司的月收益最大？最大收益是多少？

解：（1）当月租金为3600时，未出租的车有：[image: image90.wmf]12
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（1）当[image: image101.wmf]2
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的不动点；

（2）对于任意实数b，函数[image: image103.wmf])
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恒有两个相异的不动点，求[image: image104.wmf]a

的取值范围；

（3）（理科）在（2）的条件下，若函数[image: image105.wmf])
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如图，长方体[image: image109.wmf]1

1

1

1

D

C

B

A

ABCD

-

中，[image: image110.wmf]1

=

=

AD

AB

，[image: image111.wmf]2

1

=

AA

，点[image: image112.wmf]P

为[image: image113.wmf]1

DD

的中点。

[image: image262.jpg]


（1）求证：直线[image: image114.wmf]1

BD

∥平面[image: image115.wmf]PAC

；

（2）求证：直线[image: image116.wmf]1

PB

[image: image117.wmf]^

平面[image: image118.wmf]PAC

。

解：（1）设AC和BD交于点O，连PO，

由P，O分别是[image: image119.wmf]1

DD

，BD的中点，故PO//[image: image120.wmf]1

BD

，

所以直线[image: image121.wmf]1
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--（4分）
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4、在四棱锥P-ABCD中，底面ABCD是正方形，PA[image: image130.wmf]^

底面ABCD，且PA=AB=a.

（1）求证：BD[image: image131.wmf]^

平面PAC；
（2）求二面角P—BD—A的正切值.

（3）求三棱锥P—BCD的体积
解：（1）∵PA[image: image132.wmf]^

底面ABCD,∴ PA[image: image133.wmf]^

BD.

又 ∵底面ABCD是正方形，∴[image: image134.wmf]BDAC
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（2）设AC与BD交于点O，∵[image: image137.wmf]POPAC
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     又∵[image: image139.wmf]BDAO
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2

a

a

=[image: image146.wmf]2


(3). [image: image147.wmf]1

3

BCD

VPAS

D

=·

[image: image148.wmf]23

111

326

aaa

=´´=


5、求圆心C在直线[image: image149.wmf]2

yx

=

上，且经过原点及点M（3，1）的圆C的方程. 
解：设圆心C的坐标为（[image: image150.wmf],2

aa

），则[image: image151.wmf]||||

OCOM

=

，即

[image: image152.wmf]2222

(2)(3)(21)

aaaa

+=-+-

，解得[image: image153.wmf]1

a

=

.

所以圆心[image: image154.wmf](1,2)

C

，半径[image: image155.wmf]5

r

=

.故圆C的标准方程为：[image: image156.wmf]22

(1)(2)5

xy

-+-=

.

6、如图，已知三角形的顶点为[image: image157.wmf](2,4)

A

，[image: image158.wmf](0,2)

B

-

，[image: image159.wmf](2,3)

C

-

，求：

（Ⅰ）AB边上的中线CM所在直线的方程；

（Ⅱ）求△ABC的面积．

（Ⅰ）解：AB中点M的坐标是[image: image160.wmf](1,1)

M

， 

中线CM所在直线的方程是[image: image161.wmf]11

3121

yx

--

=

---

，即[image: image162.wmf]2350

xy

+-=

                     
[image: image163.emf]
（Ⅱ）解法一： [image: image164.wmf]22

(02)(24)210

AB

=-+--=

，

直线AB的方程是[image: image165.wmf]320

xy

--=

，

点C到直线AB的距离是[image: image166.wmf]22

|3(2)32|11

10

31

d

×---

==

+

  
所以△ABC的面积是[image: image167.wmf]1

11

2

SABd

=×=

．            

解法二：设AC与[image: image168.wmf]y

轴的交点为D，则D恰为AC的中点，其坐标是[image: image169.wmf]7

(0,)

2

D

， 

[image: image170.wmf]11

2

BD

=

，    [image: image171.wmf]11

ABCABDBD

SSS

=+=

△

△

△

C


7、已知圆C： [image: image172.wmf]22

4

xy

+=

，直线[image: image173.wmf]:

lxyb

+=

.

(1)b为何值时直线[image: image174.wmf]l

和圆相切，并求出切点坐标；（2）b为何值时直线[image: image175.wmf]l

和圆相交，并求出弦长.

解： [image: image176.wmf]22

4

xyb

xy

+=

ì

í

+=

î

得  [image: image177.wmf]22

22(4)0

xbxb

-+-=


判别式[image: image178.wmf]2

432

b

=-+

V

.

（1） 当[image: image179.wmf]22

b

=±

时，[image: image180.wmf]0

=

V

，直线[image: image181.wmf]l

和圆相切.因为切点一定在直线[image: image182.wmf]yx

=

上，所以切点坐标为[image: image183.wmf](2,2)

或[image: image184.wmf](2,2)

--


（2） 当[image: image185.wmf]2

8

b

<

，即[image: image186.wmf]2222

b

-<<

时[image: image187.wmf]0

>

V

，直线[image: image188.wmf]l

和圆相交.

因为圆心到直线的距离为[image: image189.wmf]2

b

，所以割线长为[image: image190.wmf]222

22()162

2

b

b

-=-


已知圆[image: image191.wmf]22

:(3)(4)4

Cxy

-+-=

，直线[image: image192.wmf]1

l

过定点A(1，0)．
（Ⅰ）若[image: image193.wmf]1

l

与圆相切，求[image: image194.wmf]1

l

的方程；

（Ⅱ）（理科）若[image: image195.wmf]1

l

与圆相交于P，Q两点，线段PQ的中点为M，又[image: image196.wmf]1

l

与[image: image197.wmf]2

:220

lxy

++=

的交点为N，求证:[image: image198.wmf]AMAN

×

为定值．

（Ⅰ）解：①若直线[image: image199.wmf]1

l

的斜率不存在，即直线是[image: image200.wmf]1

x

=

，符合题意．……………2分

②若直线[image: image201.wmf]1

l

斜率存在，设直线[image: image202.wmf]1

l

为[image: image203.wmf](1)

ykx

=-

，即[image: image204.wmf]0

kxyk

--=

．

由题意知，圆心（3，4）到已知直线[image: image205.wmf]1

l

的距离等于半径2，

即： [image: image206.wmf]2

34

2

1

kk

k

--

=

+

………………………………………………………………4分

解之得  [image: image207.wmf]3

4

k

=

．

所求直线方程是[image: image208.wmf]1

x

=

，[image: image209.wmf]3430

xy

--=

． …………………………………………… 6分

（Ⅱ）解法一：直线与圆相交，斜率必定存在，且不为0,可设直线方程为[image: image210.wmf]0

kxyk

--=


由[image: image211.wmf]220

0

xy

kxyk

++=

ì

í

--=

î

  得[image: image212.wmf]223

(,)

2121

kk

N

kk

-

-

++

．        ……………………………8分

 又直线CM与[image: image213.wmf]1

l

垂直，

由[image: image214.wmf]1

4(3)

ykxk

yx

k

=-

ì

ï

í

-=--

ï

î

 得[image: image215.wmf]22

22

4342

(,)

11

kkkk

M

kk

+++

++

．       …………………10分

∴  [image: image216.wmf]22

2222

22

4342223

(1)()(1)()

112121

kkkkkk

AMAN

kkkk

+++-

×=-+×-+-

++++

 

              [image: image217.wmf]2

2

2

2|21|31

16

1|21|

kk

k

kk

++

=+×=

++

为定值．…………………14分

解法二：直线与圆相交，斜率必定存在，且不为0,可设直线方程为[image: image218.wmf]0

kxyk

--=


由[image: image219.wmf]220

0

xy

kxyk

++=

ì

í

--=

î

  得[image: image220.wmf]223

(,)

2121

kk

N

kk

-

-

++

．       ……………………………8分

再由[image: image221.wmf]22

(3)(4)4

ykxk

xy

=-

ì

í

-+-=

î

 得[image: image222.wmf]2222

(1)(286)8210

kxkkxkk

+-+++++=

．

∴  [image: image223.wmf]12

2

2

286

1

kk

xx

k

++

+=

+

   得[image: image224.wmf]22

22

4342

(,)

11

kkkk

M

kk

+++

++

． ………………10分

以下同解法一．

解法三：用几何法，如图所示，△AMC∽△ABN，则[image: image225.wmf]AMAC

ABAN

=

，

可得[image: image226.wmf]3

256

5

AMANACAB

×=×=×=

，是定值．

24．证：（1）在△PBC中，E、F为BC和PC的中点，所以EF∥BP.因此

[image: image227.wmf]EFPB

EFPBDEFPBD

PBPBD

ü

ï

ËÞ

ý

ï

Ì

þ

平

面

平

面

平

面

∥

∥

.

（2）因为EF∥BP，PD⊥平面ABCD， 

所以∠PBD即为直线EF与平面ABCD所成的角.

又ABCD为正方形，BD=[image: image228.wmf]2

AB，

所以在Rt△PBD中，[image: image229.wmf]2

tan

2

PB

PBD

BD

Ð==

.

所以EF与平面ABCD所成角的正切值为[image: image230.wmf]2

2

.

25. 解：（1）因为[image: image231.wmf]2656

yx

=-

[image: image232.wmf]*

(15,)

xxN

££Î

单增，当[image: image233.wmf]5

x

=

时，[image: image234.wmf]74

y

=

（万元）；

[image: image235.wmf]21020

yx

=-

[image: image236.wmf]*

(512,)

xxN

<£Î

单减，当[image: image237.wmf]6

x

=

时，[image: image238.wmf]90

y

=

（万元）.所以[image: image239.wmf]y

在6月份取最大值，且[image: image240.wmf]max

90

y

=

万元. 
（2）当[image: image241.wmf]*

15,

xxN

££Î

时，[image: image242.wmf](1)

3026

2

1343

xx

x

wx

x

-

-+×

==-

.

当[image: image243.wmf]*

512,

xxN

<£Î

时，[image: image244.wmf](5)(6)

11090(5)(20)

640

2

10200

xx

x

wx

xx

--

+-+×-

==-+-

.

所以[image: image245.wmf]w

=

[image: image246.wmf]1343
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  [image: image247.wmf]*

*

(15,)

(512,)

xxN

xxN

££Î

<£Î

.

当[image: image248.wmf]15

x

££

时，[image: image249.wmf]w

£

22；

当[image: image250.wmf]512

x

<£

时，[image: image251.wmf]64

20010()40

wx

x

=-+£

，当且仅当[image: image252.wmf]8

x

=

时取等号. 
从而[image: image253.wmf]8

x

=

时，[image: image254.wmf]w

达到最大.故公司在第9月份就应采取措施.
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