第14章  一次函数
1、 全章知识小结

（1） 函数

1、 定义：①有两个变量；②一个变量的数值随着另一个变量的数值变化而变化；③自变量每确定一个值，函数有且只有一个值与它对应。

2、 表示函数的方法有：                                          
3、 函数自变量的取值围的求法：①分母≠0；②根号里面的整体不小于0；③其他情况都是任意实数；④但在实际问题中，自变量的取值就要根据具体情况用不等式来求了。

4、 函数的画图具体方法：①列表（取点）；②在直角坐标系上描出表格中的各对数；③连线。

5、 函数的应用：列出解析式，利用自变量或函数值来求具体问题。

（2） 正比例[image: image64.png]


函数

1、解析式是                 ；图象：                       。

2、性质：（1）k>0：函数经过第    象限，y随x的增大而     ；（2）k<0:函数经过第   象限，y随x的增大而      ；（3）当
[image: image2.wmf]k

越大，直线与x轴的正半轴的夹角就越       

3、求解析式：只要知道    点即可。如：正比例函数经过点（-2，6），则它的解析式

是                   

（三）一次函数

1、解析式是            
2、图象：                         
3、画一次函数的图象：找    个点，格式：当x=0时，y=    ；当y=0时，x=    。
4、性质：（1）k，b的正负决定函数经过的3个象限：①k>0，b>0：函数经过第    象限，y随x的增大而     ；②k>0，b<0：函数经过第      象限，y随x的增大而     ；③k<0，b>0：函数图象经过第     象限，y随x的增大而     ；③k<0，b<0：函数经过第    象限，y随x的增大而      。
[image: image1.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




图象的判定：根据下列图象，写出符合图象的k，b的取值范围：①          ；②     [image: image3.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




 ；
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③         ；④           。

                                 （1）             （2）         （3）        （4）
例：（1）函数y=(m+2)x-4m+3经过第二、三、四象限，则m的取值是         ；如y=(a+3)x+(b-5)中，y随x的增大而减小，则a      ，b     。（2）b的性质：①b可以直接从图象上看出来，即与y轴的交点；②b=0就是直线经过原点；③b>0就是与y轴的交点在x轴的上方；④b<0就是y轴的交点在x轴的下方。（3）与x轴的交点是（
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），与y轴的交点是     。如：y=-2x+4与x轴、y轴的交点是     。（4）与两坐标轴围成的三角形的面积是
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           ；如：y=-2x+4与x轴、y轴围成三角形的面积是       。（5）平行：如直线y=6x-4与y=-6x+9平行。（6）两直线相交的交点坐标是两直线组成的方程组的解。如：                           。（7）直线向上、下的平移：如y=2x-4向  平移    个单位得到y=2x。（由b决定）
5、求函数的解析式：

（1）已知两个点的坐标即可求解析式。如：直线经过（-1，3）和（-2，6）的函数解析式：           

[image: image44.png]


                 。所以，必须集中精力求出两个点的坐标。如：直线与y=-7x+3交于y轴上，且与y=x-4交于点（a，-5），则（必须求出）直线经过的两个点的坐标是         。（2）根据图象来求：其实也是集中精力找出两个点的坐标；如：如图的解析式是          （3）在实际应用题中，则多数是利用方程应用题的知识来列解析式，这点更为重要。

6、 面积问题：
（1）一条直线与两条坐标轴围成的三角形的面积，就是与两坐标轴的交点坐标的绝对值相乘的积的一半；（2）两直线与一条坐标轴围成的三角形的面积，方法：①求出两直线的交点坐标；②分别求出两条直线与该坐标轴的交点坐标，这两个点的距离就是底边；③高就是交点坐标的横坐标（或纵坐标）的绝对值。
7、一次函数与不等式、一元一次方程、二元一次方程组都有密切的联系，在y=kx+b中，y=0可得一元一次方程kx+b=0；y>0即得不等式kx+b>0；两个一次函数图象的交点就是二元一次方程组的解。注意：一次函数与不等式、一元一次方程、二元一次方程组的关系运用在实际应用题和图象中，才是它们之间的真正联系和应用。

（四） 一次函数的应用题

1、题目中点明是一次函数，如有××是××的一次函数，解法是：设一次函数的解析式是      

           ，再根据题目中的量利用待定系数法求出。
2、利用不等式（或组）求x的范围，再利用函数的增减求y的最大（小）值，有时也与方案设计相结合。解题步骤：（1）列出解析式；（2）求x的取值范围；（3）由k的正负决定“y随x的增大而   ；结合x的取值，取x=    ，y有最   值；（4）求y的最值；（5）答。

3、分段函数的关系式，然后给出数据求值，但要判断这个值是属于哪一个段的关系式。

二、类型题练习

一、选择题
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1、如图，小亮在操场上玩，一段时间内沿[image: image6.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




M-A-B-M的路径匀速散步，能近似刻画小亮到出发点M的距离y与时间x之间关系的函数图象是（　　）
            A                 B               C                D

2、下列函数中，y是x的正比例函数的是（    ）

   A、y=4x+1    B、
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3、当k>0时，正比例函数y=kx的图象大致是（　　）
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　Ｂ　　　　　　　Ｃ　　　　　　　　Ｄ
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4、一次函数y=kx+3中，当x=2时，y=-3，那么当x=-2时，y等于（   ）

[image: image55.png]


   A、-1    B、-3    C、7    D、9

[image: image56.png]


5、函数y=kx+b的图象如图所示，当y<0时x的取值范围是（    ）

   A、[image: image12.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




x<-2    B、x>-2    C、x<-1    D、x>-1
[image: image57.png]


6、直线l1：y=k1x+b与直经l2：l2=k2在同一平面直角坐标系中的图象如图所示，则关于x的不等式k1x+b>k2x的解为（   ）
A、x>-1    B、x<-1    C、x<-2    D、无法确定

7、如果直线y=3x+6与y=2x-4的交点坐标为(a，b)，则
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A、
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[image: image58.png]


8、已知A，B两地相距4千米，上午8：00，甲从A地出发步行到B地，上午8：20乙从B地出发骑自行车到A地，甲，乙两人离A地的距离（千米）与甲所用的时间（分）之间的关系如图所示，由图中的信息可知，乙到达A地的时间为（　　）
A、8：30   B、8：35   C、8：40   D、8：45

[image: image59.png]


9、如图，在△ABC中，点D在AB上，点E在AC上，若∠ADE=∠C，且AB=5，AC=4，AD=x，AE=y，则y与x的关系式是(    )

    A、y=5x     B、y=
[image: image18.wmf]x

5

4

       C、y= 
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10、下列函数（1）y=πx  (2)y=2x-1   (3)y=  EQ \F(1,x)    (4)y=2-1-3x   (5)y=x2-1中，是一次函数的有（   ）  A、4个       B、3个      C、2个      D、1个

二、填空题

1、函数
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值范围是            
2、用如图所示的程序计算函数值，若输入的x的值为
[image: image23.wmf]2
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，则输出的函数的值为    
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3、如图所示，在边长为4的正方形ABCD的边上有一个动点P，从点B出发，沿BC运动到点C，设点P（不与B、C重合）运动的路程为x，梯形APCD的面积为y，则y与x之间的函数关系式是         ，其中自变量x的取值范围是    

4、如图1，一次函数y=ax+b的图象经进A、B两点，则关于x的不等式

Ax+b<0的解集是        

5、如图2，已知函数y=3x+b和y=ax-3的图象交于点p（-2，-5），则根据图象可得不等式3x+b>ax-3的解集是       
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6、如图3，直线l1：y=x+1与直线l2：y=mx+n相交于点p(a，2)，则关于x的方程组
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图1                       图2                   图3
7、点（-2，y1），（3，y2）[image: image25.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




在直线y=-x+2上，则y1与y2的大小是         

8、若一次函数y=-x+2的图象经过点（m，3），则m=              
9、一次函数y=-x+1经过点P(m，m-1)，则m=               
10、函数y=(2m+1)x-2-m经过原点，则m=        ，则它的解析式是               
11、一次函数平行于y=-5x，且与y轴交于（0，3），则它的解析式是                 
12、物体沿一个斜坡下滑，它的速度V（米/秒）与其下滑t（秒）的关系如图所示，则：（1）下滑2秒时物体的速度为                 

（2）V（米/秒）与t（秒）之间的函数表达式为                   
（3）下滑3秒时物体的速度为                     

13、如图所示，利用函数图象回答下列问题：

（1）方程组
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（2）不等式2x>-x+3的解为            
14、已知函数
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表示x=a时对应的函数值，如
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三、解答题
1、已知y-4与x成正比例，且x=6时y=-4

（1）求y与x的函数关系式。

（2）此直线在第一象限上有一个动点P(x，y)，在x轴上有一点C（-2，0）。这条直线与x轴相交于点A。求△PAC的面积S与x之间的函数关系式，并写出自变量x的取值范围。

2、已知一次函数y=kx+b中自变量x的取值范围为-2≤x≤6，相应的函数值的取值范围是

-11≤x≤9，求函数的解析式。

3、某市自来水公司为鼓励居民节约用水，采用按月用水量分段收费办法，若某户居民应交水费y（元）与用水量x（吨）的函数关系如图所示[image: image34.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




。

（1）分别写出当0≤x≤15和x≥15时，y与x的函数解析式；

（2）若某用户该月用水21吨，则应交水费多[image: image35.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




少元？

4、汽车的油箱中的余油量Q（升）是它行驶的时间t（小时）的一次函数．某天该汽车外出，刚开始行驶时，油箱中有油60升，行驶了4小时后，发现已耗油20升．
（1）求：油箱中的余油Q（升）与行驶时间t（小时）的函数关系式；
（2）[image: image36.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




求：这个实际问题中的时间的取值范围，并在右下角的直角坐标系中画出此函数图象；
（3）从开始行驶算起，如果汽车每小时行驶40千米，当油箱中余油20升时，该汽车行驶了多少千米？
5、某工程招聘甲、乙两种工种的工人150人，甲工种每月的工资为600元，乙工种每月工资为1000元，要求乙工种的人数不少于甲工种的2倍，问甲、乙两种工种的工人各招聘多少名时，每月所付的工资总额最少？

6、A、B两城相距600千米，甲、乙两车同时从A城出发驶向B城，甲车到达B城后立即返回．如图是它们离A城的距离y（千米）与行驶时间 x（小时）之间的函数图象．
（1）求甲车行驶过程中y与x之间的函数解析式，并写出自变量x的取值范围；
（2）当它们行驶7了小时时，两车相遇，求乙车速度。

四、解答题

1、某工厂有20名工人，每人每天加工甲种零件5个[image: image37.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




或乙种零件4个．在这20名工人当中，派x人加工甲种零件，其余的加工乙种零件，已知每加工一个甲种零件可获利16元，每加工一个乙种零件可以获利24元．
（1）写出此工厂每天所获利润y（元）与x（人）之间的函数关系式
（2）若要使工厂每天获利不低于1800元，问至少要派多少人加工乙种零件。

2、康乐公司在A、B两地分别有同型号的机器17台和15台，现要运往甲地18台，乙地14台．从A、B两地运往甲、乙两地的费用如下表：

	
	甲地（元/台）
	乙地（元/台）

	A地
	600
	500

	B地
	400
	800


（1）如果从A地运往甲地x台，求完成以上调运所需总费用y（元）与x（台）的函数关系式；（2）若康乐公司请你设计一种最佳调运方案，使总的费用最少，该公司完成以上调运方案至少需要多少费用？为什么？
3、某单位急需用车，但又不准备买车，他们准备和一个个体车主或一国营出租车公司其中的一家签订月租车合同。设汽车每月行驶x km，应付给个体车主的月费用是y1元，应付给出租车公司的月费用是y2元，y1、y2分别与x之间的函数关系图像（两条射线）如图所示，观察图像回答下列问题：

（1）每月行驶的路程在什么范围内时，租国营公司的车合算？
（2）每月行驶的路程等于多少时，租两家车的费用相同？
（3）如果这个单位估计每月行驶的路程为2300 km，那么这个单位租哪家的车合算？
4、某经营世界著名品牌的总公司，在我市有甲、乙两家分公司，这两家公司都销售香水和护肤品．总公司现香水70瓶，护肤品30瓶，分配给甲、乙两家分公司，其中40瓶给甲公司，60瓶给乙公司，且都能卖完，两公司的利润（元）如下表．
（1）假设总公司分配给甲公司x瓶香水，求：甲、乙两家[image: image38.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




公司的总利润W与x之间的函数关系式；
（2）在（1）的条件下，甲公司的利润会不会比乙公司的利[image: image39.png]ok [ SR (ZXXK.COM)




润高？并说明理由；
（3）若总公司要求总利润不低于17370元，请问有多少种不同的分配方案，并将各种方案设计出来．

	
	每瓶香水利润
	每瓶护肤品利润

	甲公司
	180
	200

	乙公司
	160
	150


5、已知一次函数的图象经过点A（-3，2）、B（1，6）．

①求此函数的解析式．[image: image40.png]ok [ SR (ZXXK.COM)





②求函数图象与坐标轴所围成的三角形面积．
ww w.
7、 如图所示，在等腰三角形ABC中，∠B=90°，AB=BC=4米，点P以1米/分的速度从A点出发移动到B点，同时点Q以2米/分的速度从点B移动到C点（当一个点到达后全部停止移动）。
（1）设经过x分钟后，△PCB的面积为y1，△QAB的面积为y2，求出y1，y2关于x的函数关系式；
（2）同时移动多少分钟，这两个三角形的面积相等？
（3）移到时间在什么范围内时，①△PCB的面积大于△QAB的面积？②△PCB的面积小于△QAB的面积？
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