第14章　　整式的乘法复习与测试

知识网络归纳
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难点讲解：

（2）正确处理运算中的“符号”，避免以下错误，如：[image: image3.png]—x2,




等；

例5　[image: image4.png]CLYEEE (a—b) 85 (A—a) a0t




[image: image5.png](2)itE (a—h) P4 (h—g) 2Y1




【点评】　　由（1）、（2）可知互为相反数的同偶次幂相等；互为相反数的同奇次幂仍互为相反数．
3、下列各式计算正确的是（   ）

A、
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(6)12a2b(x－y)－4ab(y－x)

(－7m－11n) (11n－7m) = ____________________；⑸ 
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 EMBED Equation.3  [image: image18.wmf]2
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(－4x－y)(－5x＋2y)＝__________．(2)(x＋2)(x＋3)－(x＋6)(x－1) 2、求(a＋b)2－(a－b)2－4ab的值，其中a＝2002，b＝2001．

2．化简
[image: image19.wmf]()()()
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专题综合讲解

专题一　巧用乘法公式或幂的运算简化计算

方法1　逆用幂的三条运算法则简化计算

（幂的运算是整式乘法的重要基础，必须灵活运用，尤其是其逆向运用。）

例1　(1) 计算：
[image: image20.wmf]19961996
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(2) 已知3×9m×27 m＝321，求m的值。

(3) 已知x2n＝4，求(3x3n)2－4(x2) 2n的值。

思路分析：(1)
[image: image21.wmf]31310
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，只有逆用积的乘方的运算性质，才能使运算简便。(2)相等的两个幂，如果其底数相同，则其指数相等，据此可列方程求解。(3)此题关键在于将待求式(3x3n)2－4(x2) 2n用含x2n的代数式表示，利用(xm)n＝(xn)m这一性质加以转化。

解：(1) 
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(2) 因为3×9m×27 m＝3×(32)m×(33)m＝3·32m·33m＝31＋5m，



所以31＋5m＝321。所以1＋5m＝21，所以m＝4.


(3) (3x3n)2－4(x2)2n＝9(x3n)2－4(x2)2n＝9(x2n)3－4(x2n)2＝9×43－4×42＝512。

3、已知：
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方法2　巧用乘法公式简化计算。

例2　计算：
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思路分析：在进行多项式乘法运算时，应先观察给出的算式是否符合或可转化成某公式的形式，如果符合则应用公式计算，若不符合则运用多项式乘法法则计算。观察本题容易发现缺少因式
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，如果能通过恒等变形构造一个因式
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解：原式＝
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点评：巧妙添补2
[image: image33.wmf]1
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，构造平方差公式是解题关键。

方法3　将条件或结论巧妙变形，运用公式分解因式化简计算。

例3　计算：20030022－2003021×2003023

原式＝20030022－(2003002－1)(2003002＋1)


＝20030022－(20030022－1)


＝20030022－20030022＋1


＝1

点评：此例通过把2003021化成(2003023－1)，把2003023化成(2003022＋1)，从而可以运用平方差公式得到(20030222－1)，使计算大大简化。由此可见乘法公式与因式分解在数值计算中有很重要的巧妙作用，注意不断总结积累经验。

例4　已知(x＋y)2＝1，(x－y)2＝49，求x2＋y2与xy的值。

解法1：x2＋y2＝
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解法2：由(x＋y)2＝1得x2＋2xy＋y2＝1.




①

由(x－y)2＝49得x2＋y2－2xy＝49.





②

①－②得4xy＝－48，所以xy＝－12.

点评：解决本题关键是如何由(x＋y)2、(x－y)2表示出x2＋y2和xy，显然都要从完全平方公式中找突破口。以上两种解法，解法1更简单。

专题二　整式乘法和因式分解在求代数式值中的应用（格式的问题）

方法1　先将求值式化简，再代入求值。

例1　先化简，再求值。

(a－2b)2＋(a－b)(a＋b)－2(a－3b)(a－b)，其中a＝
[image: image36.wmf]1
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，b＝－3.

思路分析：本题是一个含有整式乘方、乘法、加减混合运算的代数式，根据特点灵活选用相应的公式或法则是解题的关键。

解：原式＝a2－4ab＋4b2＋a2－b2－2(a2－4ab＋3b2)



＝2a2－4ab＋3b2－2a2＋8ab－6b2＝4ab－3b2。

当a＝
[image: image37.wmf]1
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，b＝－3时，原式＝4×
[image: image38.wmf]1

2

×(－3)－3×(－3)2＝－6－27＝－33.

点评：(1) 本题要分沮是否可用公式计算。


  (2) 本题综合应用了完全平方公式、平方差公式及多项式乘法法则。


  (3) 显然，先化简再求值比直接代入求值要简便得多。

方法2　整体代入求值。）

例2　当代数式a＋b的值为3时，代数式2a＋2b＋1的值是（　　）


A、5


B、6


C、7


D、8

解析：2a＋2b＋1＝2(a＋b)＋1＝2×3＋1＝7，故选C。

点评：这里运用了“整体思想”，这是常用的一种重要数学方法。

练习1：、若代数式
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综合题型讲解

题型一　学科内综合

(一) 数学思想方法在本章中的应用

1、从特殊到一般的认识规律和方法

在探索幂的运算法则时，都是从几个特殊例子出发，再推出法则。

如：从以下几个特殊的例子a2·a3＝
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推广到am·an＝
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从而得到法则“同底数幂相乘，底数不变，指数相加”。

2、化归思想

即将要解决的问题转化为另一个较易解决的问题或已经解决的问题，这是初中数学中最常用的思想方法，如在本章中，单项式乘以单项式可转化为有理数乘法和同底数幂的乘法运算；单项式乘以多项式以及多项式乘以多项式都可转化为单项式乘以单项式，即多×多
[image: image48.wmf]¾¾¾®
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[image: image49.wmf]¾¾¾®

转
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单×单。还有：如比较420与1510的大小，通常也是将要比较的两个数化为底数相同或指数相同的形式，再进行比较，即420＝(42)10＝1610，1610＞1510，所以420＞1510。

3、逆向变换的方法（不讲）

在进行有些整式乘法运算时，逆用公式可使计算简便。这样的例子很多，前边已举了一些，这里再举一例。

例：
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还有把乘法公式反过来就得出因式分解的公式等。

4、整体代换的方法（在幂与乘法，及因式分解中）

此方法的最典型应用表现于乘法公式中，公式中的字母a、b不仅可以表示一个单项式，还可以表示一个多项式，在因式分解3a(m－2)＋4b(m－2)中，可把m－2看作一个整体，提公因式m－2，即原式＝(m－2)(3a＋4b)。

(二) 与其他知识的综合(方程，不等式，面积的)（举例）

例1　（与方程综合）一个长方形的长增加4 cm，宽减少1 cm，面积保持不变；长减少2 cm，宽增加1 cm，面积仍保持不变。求这个长方形的面积。

解：设这个长方形的长为a cm，宽为b cm，由题意得


[image: image52.wmf](4)(1),
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　即
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因为ab＝8×3＝24，所以这个长方形面积为24 cm2。

点评：本题是一道多项式乘以多项式和列二元一次方程组解应用题的综合题。
4、解不等式
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题型二　学科间的综合

例2　生物课上老师讲到农作的需要的肥料主要有氮、磷、钾三种，现有某种复合肥共50千克，分别含氮23%、磷11%、钾6%，求此种肥料共含有肥料多少千克？

解：50×23%＋50×11%＋50×6%＝50（23%＋11%＋6%）＝50×40%＝20.

答：复合肥共含有肥料20千克。

题型三　拓展、创新、实践（整除问题）

例3　（拓展创新题）248－1可以被60和70之间某两个数整除，求这两个数。

思路分析：由248－1＝(224)2－1＝(224＋1)( 224－1)＝(224＋1)(212＋1) (212－1)


＝(224＋1)(212＋1)(26＋1)(26－1)


＝(224＋1)(212＋1)(26＋1)×(64＋1)(64－1)


＝(224＋1)(212＋1)(26＋1)×65×63，

所以这两个数是65和63。

点评：本题是因式分解在整除问题中的应用。

同步测试

一、填空题

1、(－a)2·(－a)3＝　　　　　，(－x)·x2·(－x4)＝　　　　　，(xy2)2＝　　　　.

2、(－2×105)2×1021＝　　　　　　，(－3xy2)2·(－2x2y)＝　　　　　　　.

3、计算：(－8)2004 (－0.125)2003＝　　　　　　，22005－22004＝　　　　　　.

4、计算：(m－n)3·(m－n)2·(n－m)＝　　　　　　　，(3＋a)(1－a)＝　　　　　　，


 
 (a＋2)(a－2)(4＋a2)＝　　　　　　　，(m＋n－1)(m－n－1)＝　　　　　　.

5、xn＝5，yn＝3，则(xy)2n＝　　　　　　，若2x＝m，2y＝n，则8x+y＝　　　　　　.

6、若A＝3x－2，B＝1－2x，C＝－5x，则A·B＋A·C＝　　　　　　　.

7、不等式(x＋16)(x＋4)＞(x＋12)2的解集是　　　　　　　　.

8、比较25180，64120，8190的大小用“＜”号联　　　　　　　　　　.

9、把下列各式分解因式：


(1) a2n－2a2n－1＝　　　　　　　　；

(2) 
[image: image56.wmf]1

4

x2－x＋1＝　　　　　　　　；


(3) m－m5＝　　　　　　　；


(4) (1－x)＋(x－1)3＝　　　　　　　.

10、在多项式16a2＋4上加上一个单项式，使其成为一个整式的平方，该单项式是　  .

11、四个连续自然数中，已知两个大数的积与其余两个数的积的差等于58，则这四个数的和是　　　　　　.

12、如图(1)的面积可以用来解释(2a)2＝4a2，那么根据图(2)，可以用来解释　　　 　（写出一个符合要求的代数恒等式）。

[image: image173.jpg](&3]
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二、选择题

13、下列各式中，正确的是（　　）


A、m2·m3＝m6




B、(－a＋b)(b－a)＝a2－b2

C、25a2－2b2＝(5a＋2b)(5a－2b)

D、(x－y)(x2＋xy＋y2)＝x3－y3
14、与(x2＋x＋1)(x－1)的积等于x6－1的多项式是（　　）

A、x2－1

B、x3－1

C、x2＋1

D、x3＋1

15、已知5x＝3，5y＝4，则25x+y的结果为（　　）

A、144


B、24


C、25


D、49

16、x为正整数，且满足3x+1·2x－3x2x+1＝66，则x＝（　　）

A、2


B、3


C、6


D、12

17、把多项式2x2＋bx＋c分解因式后得2(x－3)(x＋1)，则b、c的值为（　　）

A、b＝3，c＝－1




B、b＝－6，c＝2

C、b＝－6，c＝－4



D、b＝－4，c＝－6

18、如果xy≠0，且(x＋y)3＝x3＋y3，那么x、y的关系为（　　）

A、x＝y


B、x＋y＝0

C、x、y异号

D、x、y同号

19、不等式(x－1)2－(x＋1)(x－1)＋3(x＋1)＞0的正整数解为（　　）

A、1, 2


B、1, 2, 3

C、1, 2, 3, 4

D、任意正整数

20、若二次三项式ax2＋bx＋c＝(a1x＋c1)(a2x＋c2)，则当a＞0，b＜0，c＞0时，c1，c2的符号为（　　）

A、c1＞0, c2＞0
B、c1＜0, c2＜0
C、c1＞0, c2＜0
D、c1, c2异号

21、若m2＋m－1＝0，则m3＋2m2＋3＝（　　）

A、2


B、4


C、－2


D、－4

22、已知x2＋ax－12能分解成两个整系数的一次因式的积，则符合条件的整数a的个数是（　　）

A、3个


B、4个


C、6个


D、8个

三、解答题

23、计算：


(1) (－2y3)2＋(-4y2)3－[(－2y)2·(-3y2)2]；


(2) (3x＋2)2－(3x－2)2＋(3x＋2)2·(3x－2)2；


(3) 3.76542＋0.4692×3.7654＋0.23462.

24、因式分解：


(1) (a－3)2－(6－2a)；


(2) 81(a＋b)2－4(a－b)2；


(3) (x2－5)2＋8(5－x2)＋16.

25、解方程或不等式：


(1) 3(x＋2)2＋(2x－1)2－7(x＋3)(x－3)＝28；


(2) (1－3x)2－(2x－1)2＞5(x－1)(x＋1).

26、化简求值：


(1) (x2＋3x)(x－3)－x(x－2)2＋(－x－y)(y－x)，其中x＝3，y＝－2；


(2) 已知x2－3x＋1＝0，求下列各式的值，



①
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②
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四、应用题

27、如图大正方形的面积为16，小正方形的面积为4，求阴影部分的面积。

[image: image174.jpg]==t





28、如图四边形ABCD是校园内一边长为a＋b的正方形土地（其中a＞b）示意图，现准备在这块正方形土地中修建一个小正方形花坛，使其边长为a－b，其余的部分为空地，留作道路用，请画出示意图。             

(1) 用尺规画出两种图形的情形，保留痕迹，不写作法，并标明各部分面积的代数式。

(2) 用等式表示大小正方形及空地间的面积关系。

附1：

中考热点透视

《分解因式》一章中，我们主要学习了分解因式的概念、会用两种方法分解因式，即提公因式法、平方差公式和完全平方公式（直接用公式不超过两次）进行因式分解（指数是正整数）. 具体要求有：

1、经历探索分解因式方法的过程，体会数学知识之间的整体（整式乘法与因式分解）联系.

2、了解因式分解的意义，会用提公因式法、平方差公式和完全平方公式（直接用公式不超过两次）进行因式分解（指数是正整数）. 

3、通过乘法公式：（a + b）（a - b）=a2 - b2，（a±b）2= a2±2ab + b2的逆向变形，进一步发展观察、归纳、类比、概括等能力，发展有条理思考及语言表达能力.

在中考中，除了考查对一个整式进行分解因式等常规题型外，因式分解作为一种重要的解题方法和工具，经常出现于各种题型中，以下几种就值得引起注意. 

一、构造求值型

例1（2004山西）已知x+y=1，那么
[image: image59.wmf]22
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xxyy

++

的值为_______.
分析：通过已知条件，不能分别求出x、y的值，所以要考虑把所求式进行变形，构造出x+y的整体形式. 在此过程中我们要用完全平方公式对因式分解中的. 
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=
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（x2+2xy+y2）=
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(x+y)2 = 
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 EMBED Equation.3  [image: image64.wmf]´
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在此过程中，我们先提取公因式
[image: image68.wmf]1
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，再用完全平方公式对原式进行因式分解，产生x+y的整体形式，最后将x+y=1代入求出最终结果. 

例2（2004广西桂林）计算：
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分析：为了便于观察，我们将原式“倒过来”，即

原式 = 
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 = 22 + 2 = 4+2 = 6.

此题的解题过程中，巧妙地用到了提公因式法进行分解因式，使结构特点明朗化，规律凸现出来. 此题解法很多，比如，我们还可以采用整体思想，把原式看作一个整体，利用方程与提公因式法分解因式相结合的方法解答此题. 

设M = 
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即
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解得

M = 6.

二、探索规律型
例3(2002福建福州)观察下列各式：l2+1=1×2，22+2=2×3，32+3＝3×4，……

请你将猜想到的规律用自然数n(n≥1)表示出来                             .

分析：根据题意，不难猜想到规律：n2+n=n(n+1).

这个结论就是用提公因式法把n2+n进行了因式分解. 

例4（2003青海）请先观察下列算式，再填空：
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（1）
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（2）
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（4）
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＝8×       ；……
通过观察归纳，写出反映这种规律的一般结论：                                  . 

分析：类比各式，可以发现：

（1）
[image: image88.wmf]=
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（2）
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（3）（ 11 ）
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（4）
[image: image93.wmf]2

13

－（ 11 ）
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＝8× 7 ；……
通过观察归纳，得到这种规律的一般结论是两个连续奇数的平方差能被8整除（或说是8的倍数）.

如果我们分别用2n+1和2n-1表示两个相邻的奇数，则利用平方差公式，有

(2n+1)2 – (2n-1)2 = [(2n+1)+(2n-1)] [(2n+1)-(2n-1)] = 4n×2 = 8n.

四、你能很快算出 
[image: image95.wmf]2
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吗？

为了解决这个问题，我们考察个位上的数字是5的自然数的平方，任意一个个位数为5的自然数可写成
[image: image96.wmf]，
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即求
[image: image97.wmf](
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的值（n为正整数），你分析n=1、n=2，…这些简单情况，从中探索其规律，并归纳、猜想出结论（在下面的空格内填上你探索的结果）。

（1）通过计算，探索规律

152=225   可写成10×1×（1+1）+25

252=625   可写成10×2×（2+1）+25

352=1225   可写成10×3×（3+1）+25

452=2025   可写成10×4×（4+1）+25

…
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[image: image99.wmf]7225
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（2）从第（1）题的结果归纳、猜想得：
[image: image100.wmf](
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                      。

（3）根据上面的归纳、猜想，请算出：
[image: image101.wmf]=
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三、开放创新型

例5（2003福建南平）请写出一个三项式，使它能先提公因式，在运用公式来分解. 

你编写的三项式是_______________，分解因式的结果是________________.

分析：利用整式乘法与因式分解的互逆关系，可以先利用乘法公式中的完全平方公式，写出一个等式，在它的两边都乘一个因式，比如

2m(m+n)2 = 2m(m2+2mn+n2)=2m3+2m2n+2mn2,

3a(2x-5y)2=3a[(2x)2-2×2x×5y+(5y)2]=3a(4x2-20xy+25y2)=12ax2-60axy+75ay2，等等. 

于是编写的三项式可以是2m3+2m2n+2mn2，分解因式的结果是2m(m+n)2；

或者编写的三项式可以是12ax2-60axy+75ay2，分解因式的结果是3a(2x-5y)2，等等. 

例6（2003四川）多项式9x2 + 1加上一个单项式后，使它能成为一个整式的完全平方，那么加上的单项式可以是_________________________(填上一个你认为正确的即可).
分析：根据完全平方公式a2±2ab+b2= (a±b)2的特点，若
[image: image102.wmf]1
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表示了a2+b2的话，则有a=3x，b=1，所以，缺少的一项为±2ab=±2（3x）·1=±6x，此时，9x2 + 1±6x=(3x±1)2；如果认为9x2 + 1表示了2ab+b2的话，则有a=4.5x2，b=1，所以，缺少的一项为a2=（4.5x）2= 20.25x4，此时，20.25x4+9x2 + 1=(4.5x2+1)2.

从另外一个角度考虑，“一个整式的完全平方”中所指的“整式”既可以是上面所提到的多项式，也可以是单项式. 注意到9x2=(3x)2，1=12，所以，保留二项式9x2 + 1中的任何一项，都是“一个整式的完全平方”，故所加单项式还可以是-1或者 - 9x2，此时有9x2 + 1-1=9x2=(3x)2，或者9x2 + 1-9x2=12. 

综上分析，可知所加上的单项式可以是±6x、20.25x4、-1或者 - 9x2. 

四、数形结合型

例7（2002陕西）如图1，在长为a 的正方形中挖掉一个边长为b的小正方形(a＞b)把余下的部分剪拼成一个矩形(如图2),通过计算两个图形(阴影部分)的面积，验证了一个等式,则这个等式是(  D   ) 
[image: image103.emf]
  A．a2－b2＝(a十b)(a—b)

  B．(a＋b)2＝a2＋2ab 十b2
  C．(a－b)2＝a2－2ab＋b2
  D．(a十2b)(a－b)＝＝a2＋ab －2b2
分析：图1表示的是a2－b2，图2表示的是(a十b)(a—b)，两者面积相等，所以a2－b2＝(a十b)(a—b).

故选A．
例8（2002年山东省济南市中考题）请你观察图3，依据图形面积间的关系，不需要添加辅助线，便可得到一个你非常熟悉的公式，这个公式是_____________．

[image: image104.emf]
图3

分析：图中所表示的整个正方形的面积是x2，两个小正方形的面积分别是y2与（x-y）2，利用这些数据关系，结合图形便可以写出以下公式：

x2-2xy+y2  = (x-y)2，或者x2-y2 = (x+y)(x-y).

当然，在没有限定的情况下，也能写成乘法公式. 

根据几何图形的特征，研究其中蕴含的数学公式，是“数形结合思想”的具体体现. 

例9（2003山西）有若干张如图4所示的正方形和长方形卡片，
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表中所列四种方案能拼成边长为
[image: image106.wmf](
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的正方形的是（    ）

	          卡片

   数量（张）

方案
	（1）
	（2）
	（3）

	A
	1
	1
	2

	B
	1
	1
	1

	C
	1
	2
	1

	D
	2
	1
	1


分析：此题的本意就是判断哪些卡片的面积之和是（a+b）2.

因为a2+2ab+b2=（a+b）2，对照图4所示的正方形和长方形卡片，可知三种卡片的面积分别为a2、b2和ab，它们分别需要1张、1张、2张. 由此可选出正确答案为A.

例10（2003山西太原）如图5是用四张全等的矩形纸片拼成的图形，请利用图中空白部分的面积的不同表示方法写出一个关于a、b的恒等式              
[image: image107.emf]
图5
分析：外框围成的大正方形面积为（a+b）2，4个矩形的面积之和为4ab，中间的空白部分的面积为(a-b)2.于是，可以列出等式（a+b）2-4ab = (a-b)2.

对于它的正确性，可以用因式分解的方法证明：

（a+b）2-4ab =a2+2ab+b2-4ab = a2-2ab+b2 = (a-b)2.
29、在通常的日历牌上,可以看到一些数所满足的规律,表1是2005年6月份的日历牌。

表1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　

	星期日
	星期一
	星期二
	星期三
	星期四
	星期五
	星期六

	
	
	
	1
	2
	3
	4

	5
	6
	7
	8
	9
	10
	11

	12
	13
	14
	15
	16
	17
	18

	19
	20
	21
	22
	23
	24
	25

	26
	27
	28
	29
	30
	
	


(1) 在表1中，我们选择用如表2那样2×2的长方形框任意圈出2×2个数，将它们交叉相乘，再相减，如：2×8－1×9＝7，14×20－13×21＝7，24×18－17×25＝7，你发现了什么？再选择几个试试，看看是否都是这样，想一想，能否用整式的运算加以说明。

(2) 如果选择用如表3那样3×3的长方形方框任意圈出3×3个数，将长方形方框四解位置上的4个数交叉相，再相减，你发现了什么？请说明理由。

30、为了美化校园环境，争创绿色学校，某区教育局委托园林公司对A，B两校进行校园绿化，已知A校有如图(1)的阴影部分空地需铺设草坪，B校有如图(2)的阴影部分空地需铺设草坪，在甲、乙两地分别有同种草皮3500米2和2500米2出售，且售价一样，若园林公司向甲、乙两地购买草皮，其路程和运费单价表如下：

路程、运费单价表

	
	A校
	B校

	
	路程(千米)
	运费单价(元)
	路程(千米)
	运费单价(元)

	甲地
	20
	0.15
	10
	0.15

	乙地
	15
	0.20
	20
	0.20



（注：运费单价表示每平方米草皮运送1千米所需的人民币）


求：(1) 分别求出图1、图2的阴影部分面积；

(2) 若园林公司将甲地3500m2的草皮全部运往A校，请你求出园林公司运送草皮去A、B两校的总运费；

(3) 请你给出一种运送方案，使得园林公司支付出送草皮的总运费不超过15000元。                         第30题图

参考答案

一、填空题

1、－a5，x7，x2y4
2、4×1031，－18x4y5
3、－8，22004
4、－(m－n)6，3－2a－a2，a4－16，m2－2m＋1－n2
5、225，m3n3
6、－21x2＋17x－2

7、x＜－20

8、8190＜64120＜25180
9、a2n－1(a－2)，(
[image: image108.wmf]1

2

x－1)2，m(1＋m2)(1＋m)(1－m)，x(1－x)(2－x)

10、±16a

11、58

12、(a＋b)2＝(a－b)2＋4ab

二、选择题

13、D
14、D
15、A
16、C
17、D
18、B
19、D
20、B

21、B
22、C

三、解答题

23、(1) －96y6

(2) 81x4－72x2＋24x＋16

(3) 16

24、(1) (a－3)(a－1)；

(2) (11a＋7a)(7a＋11b)；
(3) (x＋3)2 (x－3)2
25、(1) x＝－6；

(2) x＜
[image: image109.wmf]5
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26、(1) 原式＝5x2－13x－y2，当x＝3，y＝－2时，原式＝2；


(2) 由题意得
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27、∵　大正方形的边长为4，小正方形的边长为2.

∴　长方形的长为6，宽为4.

S阴＝6×4－16－4＝4.

28、(1) 如图


(2) (a＋b)2＝(a－b)2＋4ab


　 (a＋b)2＝a2＋2ab＋b2.


29、(1) 9×15－8×16＝7，18×24－17×25＝7.


设最小数为x，另三个数分别为(x＋1)，(x＋7)，(x＋8)则(x＋1)(x＋7)－x(x＋8)＝x2＋8x＋7－x2－8x＝7.


(2) 它们的差是28.



设最中间一个数为x，则最小的是x－8最大的是x＋8，另两个分别是x－6和x＋6.


有题意得(x－6)(x＋6)－(x－8)(x＋8)＝x2－36－x2＋64＝28

30、(1) 图1阴影面积为3600m2，图2阴影面积为2400m2.


(2) 总运费为20400元。


(3) 设甲地草皮运送x m2去A校，有(3500－x)m2运往B校，乙地草皮(3600－x)m2运往A校，(x－1100)m2草皮运往B校。依题意得。


20×0.15x＋(3500－x)×10×0.15＋(3600－x)×15×0.20＋(x－1100)×20×0.20≤1500，


x－1100≥0


解之得　1100≤x≤1340.


只要所设计的方案中运往A校的草皮在1100m2～1340m2之间都可。如甲地的草皮运往A校1100m2，运往B校2400m2，乙地草皮运往A校2500m2，总运费14400元。

附第一节的反映情况资料

学习目标

1．理解幂的乘方和积的乘方是学习整式乘法的基础．
　　2．理解幂的乘方和积的乘方法则的导出是根据乘方的定义以及同底数幂的乘法法则．
　　3．同底数幂的乘法、幂的乘方、积的乘方这三个运算法则是整式乘法的基础，也是整式乘法的主要依据．所以要求每个学生都能得三个运算法则的数学表达式“[image: image113.png]




 INCLUDEPICTURE "http://www.hope-edu.com:81/course/cz/2004-4-6/S_SanWeiTongBu_C1SX/002002003/002002003002/002002003002001/images/sx202_07_002.gif" \* MERGEFORMATINET [image: image114.png]


都为正整数）”和语言表述“同底数幂相乘，底数不变，指数相加，幂的乘方，底数不变，指数相乘，积的乘方，等于把积的每一个因式分别乘方”搞清楚，并能正确运用．
重点难点

本节的重点是：正确理解幂的三个运算法则，并能熟练运用这三个法则进行计算与化简．
　　本节的难点是：
　　（1）正确运用有关的运算法则，防止发生以下的运算错误，如：[image: image115.png](5) 2=,
(@%) 2=4a7, a5 gf=ql0,
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等；
　　（2）正确处理运算中的“符号”，避免以下错误，如：[image: image118.png]—x2,




等；
　　（3）在进行加、减、乘、除、乘方的混合运算时处理好运算程序问题，防止用运算程序混乱产生的错误，如[image: image119.png]


……等等．
典型例题

例1 计算： [image: image120.png](1) (@) 3 (2) (—2ab?) 3,



　　

【点评】
在运用幂的运算法则进行计算时，要避免出现繁杂运算的现象，如
　　　　　　　[image: image121.png](a?) *
=gl gl
@ g*=ab.



 
运算的结果虽然没有错误，但由于运算的过程中没有直接运用幂的乘方法则，而采取幂的乘法法则，致使运算出现了思维回路，达不到“简洁”的要求．

【解】
[image: image122.png]2) 3 e g3« (B2) 3=—8g3hS,




例2　[image: image123.png](-2l x (=2,
3 7




【分析】
[image: image124.png]aF—2 %5, % s BT AT
1= (ab) " REERELN 1.




【解】
[image: image125.png](m22) mx =2y
3 7
=t —2h =2y =2y
3 7 7

=i (=2)





【点评】
　　当两个幂的底数互为倒数或负倒数时，底数的积为1或－1．这时逆用积的乘方公式可起到简化运算的作用．

例3　[image: image126.png]B =6, o

L e .




【分析】　
　　　　　[image: image127.png]s @™ m=a" =6, REN =1, FUEERY
am=3.

B = (@) H (@) 3





解】
　　略

【点评】
　　在运用幂的运算法则时，不仅要分清何时指数相加？何时指数相乘？还要能对法则灵活运用，即能顺用又能逆用．
例4 求下列各式中的[image: image128.png]


：

【[image: image129.png](1) 8%

2, () =16,




【分析】
[image: image130.png]EBMEEEMTIE 1) B 2= RRIHAAS
Ix=Tx+4, Bkl =4, RMMAH D ER=2 &
F— R ER BRI BATRS SRR SR x
BEN 2 —2.




【解】
　　略.
【点评】
　　由幂的意义，我们容易知道，两个幂相等时，如果底数相同，则指数一定相同；但如果指数相同，其底数应就指数为奇数和偶数两种情况进行研究．当指数为奇数时，则底数相同；当指数为偶数时，则底数相同或互为相反数．
例5　[image: image131.png]CLYEEE (a—b) 85 (A—a) a0t




[image: image132.png](2)itE (a—h) P4 (h—g) 2Y1




【分析】
　　（1）比较两个数的大小．常用比较法即考察两数差的值．当差为正数时，第一量大于第二量；当差为零时，第一量等于第二量；当差为负数时，第一量小于第二量．即
　　[image: image133.png]Fa—b>0, Ma>bs
Fa—b=0, Ma=b;
Fa—b<0, Wa<h.





【解】
[image: image134.png](e la=b) 7= (b—a)
= (a—b) P— [~ (a=p)] 7
= (a=b) = (a=b) 7
=0.

BBl (a—b) »= (b—a) 7.

€23 (a—b) ¥t (b—a) 7

= (a—b) P4 [— (a—b)] 7

= (a—b) W= (a—b) 1





【点评】
　　由（1）、（2）可知互为相反数的同偶次幂相等；互为相反数的同奇次幂仍互为相反数．
技能训练

（一）选择题
　　[image: image135.png]1. FRtEERN x7 1 me



……………………………………………………………………（　　） 
　　　 [image: image136.png]Ca) (x2) ™1 (B) (X)) 21 (Coyx=xZ" (D) (xm) M




　【答案】
　　C.
　　[image: image137.png]2. (—aly w2 gy
3 3



………………………………………………（　　）
　　　 [image: image138.png]1 3
s —4— (B —= @1 >
3 13




　

	【答案】
　　B.


[image: image139.png]


……………………………………………………………………（　　）
　　　 [image: image140.png]C(L)4 (B)—4 cHym (o (—2)™




　【提示】
　　[image: image141.png]



【答案】
　　A.
　　[image: image142.png]s 390=xn, N & H




…………………………………………………………………（　　）
　　　 [image: image143.png]rymtn

B mn

Crm—n

14
mZ




　　【提示】
　　[image: image144.png]2= (2= 3) @





【答案】
　　B.
（二）填空题： 
　　[image: image145.png]3=
- x67,




答案】
　　[image: image146.png]



　　[image: image147.png]



　　【答案】
　　[image: image148.png]



　　[image: image149.png]7. Lagy 3=
2



 
　　【答案】
　　[image: image150.png]—at,




　　[image: image151.png]2. Ea®=1 N (&™) %




　　【答案】
　　64.
　　[image: image152.png]s.zam=1
i i





　　

	【提示】
[image: image153.png]1
B ) =

POER






【答案】
　　[image: image154.png]



（三）计算题： 
　　[image: image155.png]10.[ (=3 2+ (—2) 3PX (%) p




　　【答案】
　　144.
　　[image: image156.png]11, (@@egteg) 2aigd) ™,




　　【答案】
　　[image: image157.png]imrtamts




　　[image: image158.png]12. [ (—x) P2« xP4 (—1x%) 3,



 
　　【答案】
　　[image: image159.png]—7xo,




　　[image: image160.png]



　　【答案】
　　[image: image161.png]



　　[image: image162.png]14, {—a®* [—a? (—a*) P,




　　【答案】
　　[image: image163.png]



　　[image: image164.png]REIR -y
5




　　【答案】
　　[image: image165.png]



[image: image166.png]16, 2% = ¥T1=16 = 22573




　　【提示】
[image: image167.png]RN V- (B) A=00e 2, p 28=
P, R Ax+3= T




【答案】
　　[image: image168.png]



　　[image: image169.png]17. BEEE 293, 3%, SEphdoh .




　　【提示】
[image: image170.png]295= (25) N=3201, 3= (34) U=gll,
su= (53) n=351,
B 81130251, B 343> 255> 52,
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