第二章    实数

2.1认识无理数

专题  无理数近似值的确定

1. 设面积为3的正方形的边长为x，那么关于x的说法正确的是（　　）

A．x是有理数
                  B．x取0和1之间的实数
C．x不存在                    D．x取1和2之间的实数
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2．（1）如图1，小明想剪一块面积为25cm2的正方形纸板，你能帮他求出正方形纸板的边长吗？


（2）若小明想将两块边长都为3cm的正方形纸板沿对角线剪开，拼成如图2所示的一个大正方形，你能帮他求出这个大正方形的面积吗？它的边长是整数吗？若不是整数，那么请你估计这个边长的值在哪两个整数之间．

3. 你能估测一下我们教室的长、宽、高各是多少米吗？你能估测或实际测量一下数学课本的长、宽和厚度吗？请你再估算一下我们的教室能放下多少本数学书？这些数学书可供多少所像我们这样的学校的初一年级学生使用呢？请你对每一个问题给出估测的数据，再把估算的过程结果一一写出来．
答案：

1．D  【解析】 ∵面积为3的正方形的边长为x，∴x2=3，而12=1，22=4，∴1＜x2＜4，∴1＜x＜2，故选D.
2．解：（1）边长为5cm. w  ww.
（2）设大正方形的边长为x，∵大正方形的面积=32+32=18，而42=16，52=25，
∴16＜x2＜25，∴4＜x＜5,故正方形的边长不是整数,它的值在4和5之间.
3．解：估算的过程：教室的长、宽、高可以用我们的身高估计出来；数学课本的长、宽和厚度可以用我们的手指估计出来，也可以用直尺测量出来；我们用长宽高相乘估计出教室的容积与课本的体积相除算出能放下多少本数学书，就是能供多少名学生使用，再用本班人数乘一年级班数估计本校一年级人数，然后相处就可以估计出这些数学书可供多少所像我们这样的学校的初一年级学生使用了．估测的数据、估算的结果略.
2.2平方根

专题一  非负数问题

1. 若[image: image1.wmf]2
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与
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互为相反数，则[image: image3.wmf]ab
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的值为（    ）

A．[image: image4.wmf]2



B．[image: image5.wmf]21

+
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D．[image: image7.wmf]12
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2． 设a，b，c都是实数，且满足（2-a）2+ [image: image8.wmf]2

abc

++

+|c+8|=0，ax2+bx+c=0，求式子x2+2x的算术平方根．
3. 若实数x，y，z满足条件[image: image9.wmf]x

+ [image: image10.wmf]1
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+ [image: image11.wmf]2
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= [image: image12.wmf]1
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(x+y+z+9)，求xyz的值．
专题二  探究题

4. 研究下列算式，你会发现有什么规律？
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´+

=[image: image14.wmf]4

 =2；[image: image15.wmf]241

´+

=[image: image16.wmf]9

=3；
[image: image17.wmf]351

´+

=
[image: image18.wmf]16

=4；
[image: image19.wmf]461

´+

= 
[image: image20.wmf]25

=5；…
请你找出规律，并用公式表示出来．
5.先观察下列等式，再回答下列问题：
①
[image: image21.wmf]22

11

1

12

++

=1+ 
[image: image22.wmf]11

111

-

+

- =
[image: image23.wmf]1

1

2

；
②
[image: image24.wmf]22

11

1

23

++

 =1+ 
[image: image25.wmf]11

221

-

+

=
[image: image26.wmf]1

1

6

；
③
[image: image27.wmf]22

11

1

34

++

=1+ 
[image: image28.wmf]11

331

-

+

=
[image: image29.wmf]1

1

12

．
（1）请你根据上面三个等式提供的信息，猜想
[image: image30.wmf]22
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的结果，并验证；
（2）请你按照上面各等式反映的规律，试写出用含n的式子表示的等式（n为正整数）．

答案：

1．D  【解析】 ∵[image: image31.wmf]2
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∴[image: image32.wmf]2
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=[image: image36.wmf]12
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2．解：由题意，得2-a=0，a2+b+c=0，c+8=0．
∴a=2，c=-8，b=4．
∴2x2+4x-8=0．
∴x2+2x=4．w  ww.
∴式子x2+2x的算术平方根为2．
3．解：将题中等式移项并将等号两边同乘以4得x-4[image: image37.wmf]x
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∴x=4,y-1=4 ,z-2=4,∴x=4,y=5,z=6.
∴xyz=120．
4.解：第n项an=
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5.解：（1）
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验证：
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（n为正整数）．
2.3立方根

专题  立方根探究性问题

1. （1）填表： 

	 a
	0.000001 
	0.001 
	 1
	1000 
	1000000 

	
[image: image65.wmf]3
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（2）由上表你发现了什么规律（请你用语言叙述出来）；
（3）根据发现的规律填空：
 ①已知
[image: image66.wmf]3
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=1.442，则
[image: image67.wmf]3
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 ②已知
[image: image68.wmf]3
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=0.07696，则
[image: image69.wmf]3
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2． 观察下列各式：
（1） 
[image: image70.wmf]2
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[image: image75.wmf]4
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探究1：判断上面各式是否成立．（1）________；成立（2）________；成立（3）________ .成立
探究2：猜想
[image: image76.wmf]5
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探究3：用含有n的式子将规律表示出来，说明n的取值范围，并用数学知识说明你所写式子的正确性．
拓展:
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根据观察上面各式的结构特点，归纳一个猜想，并验证你的猜想．
答案：

1.解：（1）直接开立方依次填入：0.01；0.1；1；10；100．
（2）从表中发现被开方数小数点向右移动三位，立方根向右移动一位．
（3）①14.42  ②7.696
2.解：探究1：（1）成立 （2）成立 （3）成立
探究2：
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探究3：
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（n≥2,且n为整数）．理由如下：
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拓展：
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2.4估算

专题  比较无理数大小

1. 设a=
[image: image96.wmf]1003
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，b=
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，c=2
[image: image100.wmf]1001

，则a，b，c之间的大小关系是（　　）

A．a＞b＞c
B．a＞c＞b
C．b＞a＞c       D．c＞b＞a

2. 观察下列一组等式，然后解答后面的问题：
(
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（1）观察上面的规律，计算下列式子的值．
(
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（2）利用上面的规律，试比较
[image: image120.wmf]1211
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与
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的大小．
3. 先填写下表，通过观察后再回答问题．
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问：
（1）被开方数a的小数点位置移动和它的算术平方根
[image: image123.wmf]a

的小数点位置移动有无规律？
若有规律，请写出它的移动规律；
（2）已知：
[image: image124.wmf]a

=1800，-
[image: image125.wmf]3.24

 =-1.8，你能求出a的值吗？
（3）试比较
[image: image126.wmf]a

与a的大小．
答案：

1．D  【解析】 ∵a2=2000+2
[image: image127.wmf]1003997
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，b2=2000+2
[image: image128.wmf]1001999
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，c2=4004=2000+2×1002，
1003×997=1 000 000-9=999 991，1001×999=1 000 000-1=999 999，10022=1 004 004．
∴c＞b＞a．故选D．
2．解：（1）由上面的解题规律可直接写出
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3．解：依次填:0.001，0.01，0.1，1，10，100，1000．w  ww.
（1）有规律，当被开方数的小数点每向左（或向右）移动2位，算术平方根的小数点向左（或向右）移动1位.

（2）观察1.8和1800，小数点向右移动了3位，则a的值为3.24的小数点向右移动6位,即a=3240000；
（3）当0＜a＜1时，
[image: image155.wmf]a

＞a；当a=1或0时，
[image: image156.wmf]a

=a；当a＞1时，
[image: image157.wmf]a
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2.6实数

专题  实数与数轴

1.如图，以数轴的单位长度线段为边作一个正方形，以表示数2的点为圆心，正方形对角线长为半径画弧，交数轴于点A，则点A表示的数是（　　）
A．
[image: image158.wmf]2
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B．
[image: image159.wmf]22
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   C．
[image: image160.wmf]12
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  D．
[image: image161.wmf]12
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[image: image162.png]S





2.如图所示，直线L表示地图上的一条直线型公路，其中A、B两点分别表示公路上第140公里处及第157公里处．若将直尺放在此地图上，使得刻度15，18的位置分别对准A，B两点，则此时刻度0的位置对准地图上公路的第（　　）公里处

A．17
B．55
C．72
D．85

[image: image163.png]e % e
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3. 一个等腰直角三角形三角板沿着数轴正方向向前滚动，起始位置如图，顶点C和A在数轴上的位置表示的实数为-1和1．那么当顶点C下一次落在数轴上时，所在的位置表示的实数是___________．
[image: image164.png]



4. 如图，已知A、B、C三点分别对应数轴上的数a、b、c．
[image: image165.png]



（1）化简：|a-b|+|c-b|+|c-a|；

（2）若a=
[image: image166.wmf]4
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，b=-z2，c=-4mn．且满足x与y互为相反数，z是绝对值最小的负整数，m、n互为倒数，试求98a+99b+100c的值；

（3）在（2）的条件下，在数轴上找一点D，满足D点表示的整数d到点A，C的距离之和为10，并求出所有这些整数的和．
答案：

1．B 【解析】 由勾股定理得：正方形的对角线为
[image: image167.wmf]2

，设点A表示的数为x，则2-x=
[image: image168.wmf]2

，解得x=2-
[image: image169.wmf]2

．故选B．
2．B 【解析】 根据题意，数轴上刻度15，18的位置分别对准A，B两点，而AB两点间距离157-140=17（公里），即数轴上的3个刻度对应实际17公里的距离.又有数轴上刻度0与15之间有15个刻度，故刻度0的位置对准地图上公路的位置距A点有15×
[image: image170.wmf]17

3

=85(公里),  140-85=55,故刻度0的位置对准地图上公路的55公里处.故选B．
3．3+2
[image: image171.wmf]2

 【解析】 在直角△ABC中，AC=CB=2，
根据勾股定理可以得到AB=2
[image: image172.wmf]2

，w  ww.
则当顶点C下一次落在数轴上时，
所在的位置表示的实数是4+2
[image: image173.wmf]2

-1=3+2
[image: image174.wmf]2

．
故答案为：3+2
[image: image175.wmf]2

．
4．解：（1）由数轴可知：a-b＞0，c-b＜0，c-a＜0，
所以原式=（a-b）-（c-b）-（c-a）
=a-b-c+b-c+a=2a-2c.

（2）由题意可知：x+y=0，z=-1，mn=1，
所以a=0，b=-（-1）2=-1，c=-4，
∴98a+99b+100c=-99-400=-499.

（3）满足条件的D点表示的整数为-7、3，它们的和为-4．
2.7二次根式

专题一  与二次根式有关的规律探究题

1.将1、
[image: image176.wmf]2

、
[image: image177.wmf]3

、
[image: image178.wmf]6

按如图所示的方式排列.

[image: image179.png]



若规定（m，n）表示第m排从左到右第n个数，则（4,2）与（21,2）表示的两数之积是（   ）

A.1                  B.2              C. 
[image: image180.wmf]23

              D.6

2. 观察下列各式及其验证过程：
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，验证：
[image: image182.wmf]2
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[image: image183.wmf]33
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（1）按照上述两个等式及其验证过程，猜想
[image: image185.wmf]15
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的变形结果并进行验证；

（2）针对上述各式反映的规律，写出用
[image: image186.wmf]a

（
[image: image187.wmf]a

为任意自然数，且
[image: image188.wmf]2

a

≥

）表示的等式，并给出验证；

（3）针对三次根式及
[image: image189.wmf]n

次根式（
[image: image190.wmf]n

为任意自然数，且
[image: image191.wmf]2
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）,有无上述类似的变形，如果有，写出用
[image: image192.wmf]a

（
[image: image193.wmf]a

为任意自然数，且
[image: image194.wmf]2

a

≥

）表示的等式，并给出验证．

3. 阅读材料：

小明在学习二次根式后，发现一些含根号的式子可以写成另一个式子的平方，如3+2
[image: image195.wmf]2
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[image: image196.wmf]2
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，善于思考的小明进行了以下探索：

设a+b
[image: image197.wmf]2
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（其中a、b、m、n均为正整数）,则有a+b
[image: image199.wmf]2

=m2+2n2+2mn
[image: image200.wmf]2

,

∴a=m2+2n2,b=2mn.这样小明就找到了一种把部分a+b
[image: image201.wmf]2

的式子化为平方式的方法.

请你仿照小明的方法探索并解决下列问题：

（1）当a、b、m、n均为正整数时，若a+b
[image: image202.wmf]3
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[image: image203.wmf]2
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,用含m、n的式子分别表示a、b，得：a=          ，b=              ；

（2）利用所探索的结论，找一组正整数a、b、m、n填空：        +        
[image: image204.wmf]3
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（3）若a+4
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，且a、m、n均为正整数，求a的值.

专题二 利用二次根式的性质将代数式化简
4. 化简二次根式
[image: image209.wmf]2
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的结果是（　　）
A. 
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[image: image211.wmf]2

a

---

      C. 
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5.如图，实数a．b在数轴上的位置，

化简：
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答案：

1.D  【解析】 从图示中知道，（4，2）所表示的数是
[image: image216.wmf]6

.∵前20排共有1+2+3+4+…+20=210个数，∴（21，2）表示的是第210+2=212个数.∵这些数字按照1、
[image: image217.wmf]2

、
[image: image218.wmf]3

、
[image: image219.wmf]6

的顺序循环出现，212÷4=53，∴（21，2）表示的数是
[image: image220.wmf]6

.∴（4，2）与（21，2）表示的两数之积是
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2.解：（1）
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验证：
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验证：
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验证：
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3. 解：(1)
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,4=2mn, ∴mn=2. ∵ m,n为正整数，∴m=1,n=2或m=2,n=1,

 ∴a=13或a=7.

4.B 【解析】若二次根式有意义，则
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≥0，-a-2≥0，解得a≤-2，∴原式=
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．故选B．
5.解：由图知，a＜0，b＞0，∴a﹣b＜0，

∴
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_1420887416.unknown

_1420888935.unknown

_1420894058.unknown

_1420894301.unknown

_1420894719.unknown

_1427632163.unknown

_1432972792.unknown

_1432981015.unknown

_1432981705.unknown

_1432982085.unknown

_1432982189.unknown

_1432981773.unknown

_1432981228.unknown

_1432980873.unknown

_1432980945.unknown

_1432980835.unknown

_1427632285.unknown

_1427634100.unknown

_1427634123.unknown

_1427634186.unknown

_1427634256.unknown

_1427633934.unknown

_1427634056.unknown

_1427634078.unknown

_1427632300.unknown

_1427632207.unknown

_1427632225.unknown

_1427632190.unknown

_1420894937.unknown

_1420895155.unknown

_1420895401.unknown

_1427630710.unknown

_1427631000.unknown

_1427631445.unknown

_1427630981.unknown

_1420895449.unknown

_1420895319.unknown

_1420895352.unknown

_1420895283.unknown

_1420894947.unknown

_1420895090.unknown

_1420894490.unknown

_1420894551.unknown

_1420894581.unknown

_1420894346.unknown

_1420894155.unknown

_1420894217.unknown

_1420894265.unknown

_1420894165.unknown

_1420894134.unknown

_1420894143.unknown

_1420894097.unknown

_1420893657.unknown

_1420893999.unknown

_1420894014.unknown

_1420894053.unknown

_1420893948.unknown

_1420893966.unknown

_1420893775.unknown

_1420893806.unknown

_1420893683.unknown

_1420889683.unknown

_1420893591.unknown

_1420893647.unknown

_1420893549.unknown

_1420889187.unknown

_1420889454.unknown

_1420889682.unknown

_1420889017.unknown

_1420889143.unknown

_1420888120.unknown

_1420888727.unknown

_1420888831.unknown

_1420888857.unknown

_1420888800.unknown

_1420888279.unknown

_1420888530.unknown

_1420888205.unknown

_1420887652.unknown

_1420887860.unknown

_1420888013.unknown

_1420887736.unknown

_1420887501.unknown

_1420887541.unknown

_1420887461.unknown

_1420876937.unknown

_1420877335.unknown

_1420887071.unknown

_1420887321.unknown

_1420887364.unknown

_1420887115.unknown

_1420886986.unknown

_1420887017.unknown

_1420886920.unknown

_1420877177.unknown

_1420877202.unknown

_1420877217.unknown

_1420877334.unknown

_1420877192.unknown

_1420876964.unknown

_1420877022.unknown

_1420877067.unknown

_1420877118.unknown

_1420876980.unknown

_1419150209.unknown

_1420876409.unknown

_1420876734.unknown

_1420876906.unknown

_1420876783.unknown

_1420876522.unknown

_1420876550.unknown

_1420876449.unknown

_1420875921.unknown

_1420876289.unknown

_1420876355.unknown

_1420876133.unknown

_1420875858.unknown

_1420875891.unknown

_1420875822.unknown

_1419150395.unknown

_1234567906.unknown

_1370535218.unknown

_1419149822.unknown

_1419149836.unknown

_1419150013.unknown

_1419149805.unknown

_1234567910.unknown

_1234567915.unknown

_1370507018.unknown

_1370535189.unknown

_1234567917.unknown

_1370506394.unknown

_1234567916.unknown

_1234567913.unknown

_1234567914.unknown

_1234567912.unknown

_1234567908.unknown

_1234567909.unknown

_1234567907.unknown

_1234567897.unknown

_1234567901.unknown

_1234567903.unknown

_1234567905.unknown

_1234567902.unknown

_1234567899.unknown

_1234567900.unknown

_1234567898.unknown

_1234567893.unknown

_1234567895.unknown

_1234567896.unknown

_1234567894.unknown

_1234567891.unknown

_1234567892.unknown

_1234567890.unknown

